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§ 6. Четырехугольники

№ 1. На рисунках 114-116 представлены три фигуры, каждая
из которых состоит из четырех точек и четырех
последовательно соединяющих их отрезков. Какая из
этих фигур является четырехугольником?

Задача решена в учебнике на стр. 67 п. 50.

№ 2. Постройте какой-нибудь четырехугольник PQRS.
Укажите его противолежащие стороны и вершины.

Противолежащие стороны: PS и
QR; а также PQ и SR.
Противолежащие вершины: P и R;
а также Q и S.

№ 3. Сколько можно построить параллелограммов с
вершинами в трех заданных точках, не лежащих на
одной прямой? Постройте их.

Можно построить три разных параллелограмма с таким
свойством:

B D2

CA

BD1

CA

B

D3

CA

№ 4. Боковая сторона равнобедренного треугольника равна 5 м.
Из точки, взятой на основании этого треугольника,
проведены две прямые, параллельные боковым сторонам.
Найдите периметр получившегося параллелограмма.

∠ADC1. — внешний для ∆DC1С
так что

∠ADC1 = ∠DC1C + ∠C1CD
∠ADC1 = ∠ADA1 + ∠A1DC1
так что

∠DC1C + ∠C1CD = ∠ADA1 +
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+ ∠A1DC;
накрест лежащие углы ∠A1DC и ∠DC1C равны. Поэтому

∠C1CD=∠ADA1. Но ∠C1CD = ∠A1AD, поэтому ∠A1AD = ∠A1DA, а
значит, ∆AA1D — равнобедренный и AA1 = A1D. Аналогично
доказывается, что DC1 = C1C.

)(2)(2 111111
AABADABAP DBCA +⋅=+⋅=  = 2ּАВ = 2·5 м = 10 (м).

Ответ: 10 м.

№ 5. Расстояния от точки пересечения диагоналей
параллелограмма до двух его вершин равны 3 см в 4 см.
Чему равны расстояния от нее до двух других вершин?
Объясните ответ.

 По свойству диагоналей параллелограмма расстояния от
точки пересечения диагоналей параллелограмма до
противолежащих вершин параллелограмма равны
соответственно расстояниям до двух его вершин, то есть 3 и 4
см.

№ 6. Через точку пересечения диагоналей параллелограмма
проведена прямая. Докажите, что отрезок ее,
заключенный между параллельными сторонами, делится
этой точкой пополам.

Задача решена в учебнике на стр. 69 п. 52.

№ 7. В параллелограмме ABCD через точку пересечения
диагоналей проведена прямая, которая отсекает на
сторонах ВС и AD отрезки ВЕ = 2м и AF = 2,8 м.
Найдите стороны ВС и
AD.

Рассмотрим ∆ AOF и ∆ЕСО.
Точка О делит диагональ

АС пополам, поэтому АО=ОС.
∠AOF = ∠ЕОС (как

вертикальные);
∠FAO = ∠ECO (как накрест лежащие).
Тогда, ∆AOF = ∆ЕСО (по стороне и прилежащим к ней углам).

А, значит, AF = ЕС = 2,8 м.
ВС = ВЕ + ЕС = 2 м + 2,8 м = 4,8 м .
Аналогично, ВЕ = FD = 2 м,
AD = AF + FD = 2,8 м + 2 м = 4,8 м,
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ВС = AD = 4,8 м.
Ответ: 4,8 м.

№ 8. У параллелограмма ABCD АВ = 10 см, ВС = 15 см. Чему
равны стороны AD и CD? Объясните

ответ.

AB=CD и BC=AD по свойству
противолежащих сторон
параллелограмма. Поэтому AD=15 см

и CD=10 см.

Ответ: 10 см; 15 см.

№ 9. У параллелограмма ABCD ∠А = 30°. Чему равны углы
В, С, D? Объясните ответ.

∠А и ∠В —
односторонние углы при
пересечении
параллельных ВС и AD
секущей АВ, поэтому

∠А + ∠В = 180°, откуда ∠В = 180° - 30° = 150°. ∠А=∠С и
∠В=∠D по свойству противолежащих углов параллелограмма.
То есть ∠С=30о  и ∠D=150о.
Ответ: 150°; 30о; 150°.

№ 10. Периметр параллелограмма ABCD равен 10 см. Найдите
длину диагонали BD, зная, что периметр треугольника
ABD равен 8 см.

http://alexbooks.ucoz.com



8

PABCD=2ּ(AB+AD), поэтому AB+AD=
2
1 PABCD=

2
1  · 10 см =

5cм.
РABD = АВ + AD + BD = 8 см,
Откуда  BD=8 см - (AB+AD)=8 см – 5 см=3 см
Ответ: 3 см.

№ 11. Один из углов параллелограмма равен 40°. Найдите
остальные углы.

Задача аналогичная № 9. См. решение задачи № 9.
Ответ: 140°; 40° и 140°.

№ 12. Найдите углы параллелограмма, зная, что один из них
больше другого на 50°.

Такие углы не могут быть противолежащими, так как они не
равны. Значит, они прилежащие и их сумма равна 180°. Пусть
один из углов равен х, тогда другой равен х+50о, по условию.

Следовательно x+(x+50о)=180о; 2х=180о – 50о; 2x = 130о; x =
65о.

Так что ∠1 = 65°; ∠2 = 65° + 50° = 115°; ∠3 =∠1= 65° и
∠4=∠2=115о (по свойству углов противолежащих углов
параллелограмма).
Ответ: 65°; 65°; 115°; 115°.

№ 13. Может ли один угол параллелограмма быть равным 40°,
а другой — 50°?

Такие углы не могут быть противолежащими , так как они
не равны. Они не могут быть прилежащими к одной стороне
параллелограмма, так как их сумма равна 90°,а сумма
прилежащих углов равна 180о. Значит, не существует
параллелограмма, у которого один угол равен 50°, а другой —
40°.
Ответ: не может.

№ 14. Диагональ параллелограмма образует с двумя его
сторонами углы 25° в 35о. Найдите углы
параллелограмма.
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Диагональ параллелограмма делит ∠1 на два угла 25° и 35°,
поэтому
∠1=25°+  35° = 60°.
∠2 = ∠1 = 60°
(противолежащие углы).

∠1 + ∠3 = 180° (∠1 и ∠2 прилежащие). Поэтому
∠3 = 180° - 60° = 120°.
∠4=∠3 = 120° (противолежащие углы).

Ответ: 60°; 60°; 120°; 120°.

№ 15. Найдите все углы параллелограмма, если сумма двух из
них равна: 1) 80°; 2) 100°; 3) 160°.

Во всех трех случаях углы не
могут быть прилежащими, так как
их сумма не равна 180о. А значит
они противолежащие, а значит

следовательно равные.

1)




°=∠
°=∠=∠⇒





°=∠+∠
°=∠+∠

1403
4021

18031
8021 .

2) и З) выполняются аналогично.
Ответ: 1) 40°; 40°; 140°; 140°; 2) 50°; 50°; 130°; 130°; 3) 80°; 80°;
100°; 100°.

№ 16. Найдите все углы параллелограмма, если разность двух
из них равна: 70°; 2) 110°; 3) 140°.

Данные углы не могут быть противолежащими, так как если
бы они были противолежащими, то разность между ними
равнялось бы 0о. То есть они прилежащие к одной стороне, а
значит их сумма равна 180о. Обозначим градусную меру
меньшего угла за х, получим:

1) x + 70о — градусная мера второго угла;
x + x + 70о = 180о; 2х = 110о;
x = 55о, то есть
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∠1 = 55°; ∠2 = 125°.
∠3 и ∠4 соответственно противолежащие углам 1 и 2. А

значит ∠3=∠1=55о, ∠4=∠2=125о.
2) и З) решаются аналогично.

Ответ: 1) 55°; 55°; 125°; 125°; 2) 35°; 35°; 145°; 145°; 3) 20°; 20°;
160°; 160°.

№ 17. В параллелограмме ABCD точка Е — середина стороны
ВС, а F — середина стороны AD. Докажите, что
четырехугольник BEDF — параллелограмм.

Докажем, что ∠EDF и ∠BFD —  односторонние для прямых
ED и BF и секущей FD и их сумма равна 180°, а значит, прямая
BF║ED и, тогда, четырехугольник BEDF — параллелограмм.

Рассмотрим ∆ ABF и ∆ CDE:
АВ = СD — противоположные стороны параллелограмма.
∠А = ∠С — противоположные углы параллелограмма.

AF = СЕ , так как CEBCADAF ===
2
1

2
1

Значит, ∆ ABF = ∆CDE — по двум сторонам и углу между
ними. Следовательно ∠CED=∠AFB. Но ∠CED = ∠EDF
(накрест лежащие для параллельных ВС и AD и секущей ED).
Значит ∠EDF=∠AFB. Поэтому ∠EDF + ∠BFD = ∠AFB +
∠BFD = 180°, так как ∠AFB и ∠BFD — смежные углы. Тогда,
BF║ED и четырехугольник BEDF — параллелограмм. Что и
требовалось доказать.

№ 18. Докажите, что если у четырехугольника две стороны
параллельны и равны, то он является параллелограммом.

Задача решена в учебнике на стр. 70 п. 53.

№ 19. В параллелограмме ABCD проведена биссектриса угла А,
которая пересекает сторону ВС в точке Е. Чему равны
отрезки ВЕ и ЕС, если АВ = 9 см, AD = 15 см?
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∠BAE = ∠EAD (так как АЕ — биссектриса ∠BAD). К тому
же ∠ВЕA=∠EAD (накрест лежащие углы при параллельных ВС
и AD и секущей АЕ). А значит

∠ВАЕ = ∠ВЕA . Тогда,
∆ АВЕ — равнобедренный
и АВ= ВЕ = 9 см (боковые
стороны). ВС = AD=15 см;
ВС = ВЕ + ЕС;
15=9+EC,
откуда EC=6 см.
Ответ: ВЕ=9 см; ЕС=6 см.

№ 20. Две стороны параллелограмма относятся как 3:4. а
периметр его равен 2,8 м. Найдите стороны.

Пусть одна сторона равна 3х, тогда вторая 4х. P = (4х +
Зх)·2; то есть 14х=2,8 м. и х=0,2 м. Далее, 3х =3·0,2 м =0,6 м. и
4х =4·0,2 м. = 0,8 м.

Противоположные стороны параллелограмма равны. Так что
стороны параллелограмма 0,6 м; 0,6 м; 0,8 м; 0,8 м.

Ответ: 0,6 м; 0,6 м; 0,8 м; 0,8 м.

№ 21. В параллелограмме ABCD перпендикуляр, опущенный из
вершины В на сторону АD, делит ее пополам. Найдите
диагональ BD и стороны параллелограмма, если
известно, что периметр параллелограмма равен 3,8 м, а
периметр треугольника ABD равен 3 м.

∆ ABD — равнобедренный, так
как ВО является одновременно
высотой и медианой. Значит АВ =
BD. АВ=CD (противоположные
стороны параллелограмма).
Значит  BD= CD.

PABCD=2(AB+AD) и PABCD=3,8 м
PABD=AB+BD+AD=2AB+AD. PABD=3 м. Так что,
PABCD – PABD = 2AB + 2AD – AB – BD – AD = 2AD-AD=AD.

То есть AD=0,8 м

http://alexbooks.ucoz.com



12

BD = 
2
1 (PABD - AD) = 

2
1 (3 м - 0,8 м) = 1,1 м. AD = ВС = 0,8

м; АВ = DC = 1,1 м.
Ответ: BD = 1,1 м.; стороны ABCD равны 0,8 м; 1,1 м; 0,8 м; 1,1 м.

№ 22. Постройте параллелограмм: 1) по двум сторонам и
диагонали; 2) по стороне и двум диагоналям.

1) Построим ∆ACD по трем
сторонам (две стороны равны
сторонам параллелограмма, а
третья сторона — диагональ
параллелограмма). Через

вершины С и А проведем прямые, параллельные сторонам AD и
DC, соответственно точка пересечения В будет являться четвертой
вершиной искомого параллелограмма ABCD.

2) Диагонали параллелограмма
точкой пересечения делятся пополам.
Построим треугольник по трем
сторонам (первая сторона является
стороной параллелограмма, две
другие равны половине диагоналей).

На продолжении стороны АО отложим отрезок ОС = АО, а на
продолжении стороны DO отложим отрезок ОВ = DO. Точки В
и С являются вершинами искомого  параллелограмма ABCD.

№ 23. Постройте параллелограмм: 1) по двум сторонам и углу;
2) по диагоналям и углу между ними.

1) Строим ∆ABC по двум
сторонам и углу. Через вершины
В и C проводим прямые,
параллельные сторонам АС и
AВ, соответственно, точка
пересечения С является
четвертой вершиной искомого параллелограмма ABCD.

2) Строим ∆ ВСО по двум
сторонам, которые являются
половинами данных диагоналей,
и углу между ними. Далее на
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продолжениях сторон ВО и СО и откладываем отрезки OD и
ОА, соответственно равные половинам диагоналей. Получаем
искомый параллелограмм ABCD.

№ 24. Докажите, что если у параллелограмма все углы равны,
то он является прямоугольником.

Задача доказана в учебнике на стр. 71 п. 54.

№ 25. Докажите, что если в параллелограмме хотя бы один
угол прямой, то он является прямоугольником.

Пусть один из углов равен 90°, тогда, прилежащий угол
равен 90°, т.к. их сумма равна 180о. У каждого из этих углов
есть противолежащие, равные им углы. Тогда все четыре угла
прямые и искомый параллелограмм  является
прямоугольником. Что и требовалось доказать.

№ 26. Докажите, что если у параллелограмма диагонали равны,
то он является прямоугольником.

Пусть ABCD — параллелограмм. О — точка пересечения
диагоналей. АС = DB (по условию), тогда,

ACABOBDOOCAO
2
1

2
1

===== Значит ∆АОВ и ∆ВОС —

равнобедренные. Пусть ∠ВОС=х. Следовательно ∠ОВС=
2
1

(180°-х).

∠АОВ = 180° - х, ∠АВО = 
2
1  (180° - ∠АОВ) = 

2
1  (180° -

180° +

+ x) = 
2
1 x. ∠АВС = ∠АВО + ∠ОВС = 

2
1 x + 

2
1  (180° - x) = 

2
1 x +

+ 90° - 
2
1 x = 90°. То есть ∠В=90о.
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Аналогично доказывается, что остальные углы параллелограмма
тоже прямые. Следовательно, данный параллелограмм является
прямоугольником.

№ 27. Бетонная плита с прямолинейными краями должна иметь
форму прямоугольника. Как при помощи бечевки
проверить правильность формы плиты?

У правильной плиты должна быть форма прямоугольника, а
значит противолежащие стороны и диагонали должны быть
равны. Это можно проверить с помощью бечевки.

№ 28. Биссектриса одного из углов прямоугольника делит
сторону прямоугольника пополам. Найдите периметр
прямоугольника, если его меньшая сторона равна 10 см.

Заметим, что
∠1 = ∠2 (так как АО — биссектриса).
∠2 = ∠3 (как накрест лежащие углы для прямых ВС, AD и

секущей АО).
Значит, ∠1 = ∠3 и ∆ AВO — равнобедренный. Поэтому АВ

= ВО = 10 см (стороны равнобедренного треугольника).
ВО = ОС (по условию). Значит, ОС = 10 см, ВС = ВО + ОС =

= 10 см + 10 см = 20 см.
РABCD = 2·(АВ + ВС) =2· (10 + 20) = 60 см.

Ответ: 60 см.

№ 29. В прямоугольнике точка пересечения диагоналей отстоит
от меньшей стороны на 4 см дальше, чем от большей
стороны. Периметр прямоугольника равен 56 см. Найдите
стороны прямоугольника.
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Пусть расстояние от точки пересечения до большей стороны равно x
см, тогда расстояние до меньшей (х+4) см. РABCD=2·(АВ+ВС)=56 см.

ВС =2· (х + 4); АВ = 2х; 2·(x + 4) + 2х = 56: 2; 4х = 20;
x = 5. АВ = 2х=10 (см); ВС =2(х+4)= 18 (см).

Ответ: 10 см; 18 см.

№ 30. Из одной точки окружности проведены две взаимно
перпендикулярные хорды , которые удалены от центра
на 6 см и 10 см. Найдите их длины.

Опустим из центра О перпендикуляры
OC1 и ОВ1 на данные хорды АС и АВ.
Четырехугольник AC1OB1—
прямоугольник, поэтому
AВ1 = ОС1 = 10 см;

АС1 = B1O = 6 см.
Рассмотрим ∆AOВ. Он

равнобедренный, так как АО = ОВ = r, ОВ1 — перпендикуляр,
проведенный к основанию равнобедренного треугольника, а
значит является и медианой. Поэтому, АВ1 = В1В, и значит АВ
= = 2АВ1 =  20 см.

Аналогично доказывается, что
АС = 2AC1 = 2·6 см = 12 см;

Ответ: 20 см; 12 см.

№ 31. В прямоугольный треугольник, каждый катет которого
равен 6 см, вписан прямоугольник, имеющий с
треугольником общий угол. Найдите периметр
прямоугольника.
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По условию АВ = АС = 6 см, значит ∆АВС —
равнобедренный, поэтому

∠В = ∠С = 
2
1  (180° - 90°) = 45°.

Рассмотрим ∆BDB1.
∠B1 = 90° (по условию), ∠В = 45°, значит ∠B1DB=180°–

– (90°+45°) = 45°.
Значит ∆BDB1 — равнобедренный, так как ∠В = ∠B1DB =

45°, поэтому BB1 = B1D.
=

11DCABP 2(АВ1+B1D)=2(AB1+B1B)=2AB=2·6 см =12 см.
Ответ: 12 см.

№ 32. В равнобедренный прямоугольный треугольник вписан
прямоугольник так, что две его вершины находятся на
гипотенузе, а две другие — на катетах. Чему равны
стороны прямоугольника, если известно, что они
относятся как 5: 2, а гипотенуза треугольника равна 45
см?

∆AВC — равнобедренный, отсюда ∠А=∠С=
2
1 (180о-

90о)=45о

∆AFK и ∆CEL — равнобедренные , так как ∠AKF=180o–
∠F–
–∠A=180o – 90o – 45o = 45o=∠A и аналогично ∠ELK=∠C
Поэтому AF = FK и LE=EC.
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К тому же KF = LE (стороны прямоугольника), так что
AF = KF = LE = ЕС.

Пусть FK=2х, а KL=5х. Тогда AF=EC=FK=2x и FE=KL=5x.
Получим

АС = AF + FE + ЕС = 2х + 5х + 2х = 9х = 45; откуда
х = 5. Далее, FK = 2х = 10 см; KL = 5х = 25 см.

Ответ: 10 см; 25 см.

№ 33. Докажите, что если у параллелограмма диагонали
перпендикулярны, то он является ромбом.

Задача доказана в учебнике на стр. 72 п. 55.

№ 34. Докажите, что если диагональ параллелограмма является
биссектрисой его углов, то он является ромбом.

Пусть АС биссектриса и диагональ в параллелограмме
ABCD, тогда ∠ВАС = ∠CAD.

∠ВСА = ∠CAD (как накрест лежащие углы для
параллельных ВС и AD и секущей АС).

Тогда, ∠ВАС = ∠ВСА, а значит ∆АВС — равнобедренный с
основанием АС. Значит, АВ = ВС. По свойству
параллелограмма АВ = CD, ВС = AD, как противоположные
стороны.

Итак, все стороны параллелограмма ABCD равны, значит,
он ромб. Что и требовалось доказать.

№ 35. Углы, образуемые диагоналями ромба с одной из его
сторон, относятся как 4:5. Найдите углы ромба.

Диагонали ромба являются биссектрисами его углов. Пусть
половина меньшего угла равна 4х, следовательно весь угол
будет равен 8х. Половина большего угла тогда равна 5х, а весь
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угол 10х. Так как эти углы являются прилежащими к одной
стороне их сумма равна  180°.

То есть, 8х + 10х = 180о; откуда х=10о. Тогда углы ромба
равны 8х и 10х, то есть 80°; 100°.
Ответ: 80°; 80°; 100°; 100°.

№ 36. Докажите, что четырехугольник, у которого все стороны
равны, является ромбом.

Пусть АВ = ВС = CD = AD .
Рассмотрим ∆AВC и ∆ADC.

Они равнобедренные, так как
АВ=ВС и CD=AD.
Далее AB=CD, BC=AD и
АС — общая.
Значит ∆АВС = ∆ADC (по трем

сторонам). Поэтому ∠ВАС =∠ ACD. А эти углы являются
накрест лежащими для прямых АВ и CD и секущей АС.

Значит, АВ║CD. Аналогично доказывается что ВС║AD.
Значит, данный четырехугольник — параллелограмм с
равными сторонами, то есть — ромб.

Что и требовалось доказать.

№ 37. В ромбе одна из диагоналей равна стороне. Найдите
углы ромба.

AD = CD (стороны ромба), и AD = АС (по условию).
Значит, АС = CD = AD, поэтому ∆ACD — равносторонний,

и
∠D = 60° (угол равностороннего треугольника).
∠А + ∠D = 180° так как ∠А и ∠D — прилежащие к одной

стороне ромба.
Откуда ∠D = 120°.
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∠B=∠D=60o и ∠С=∠А=120о – как противолежащие углы
ромба.

Так что углы ромба 60°; 60°; 120°; 120°. 60°; 60°; 120°; 120°.

№ 38. Постройте ромб: 1) по углу и диагонали, исходящей из
вершины этого угла; 2) по диагонали и
противолежащему углу.

1) Строим данный угол и проводим биссектрису. От вершины
биссектрисы откладываем диагональ АВ и делим ее пополам,
точкой О. Проводим перпендикуляр через точку О к диагонали
АВ, который пересекает стороны угла в точках С и D, которые
являются вершинами искомого ромба.

2) Пусть дан угол α и диагональ d. Необходимо построить ромб, в
котором один из углов равен а, а противолежащая диагональ равна d.

Предположим, что существует ромб ABCD, в котором
диагональ BD = d, и ∠BAD=a.
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Диагональ АС — биссектриса ∠BAD и АС ⊥ BD. Проведем
через точку A прямую МN ⊥ АС и отложим отрезки АМ = AN =

2
1 d, по разные стороны от точки А, следовательно, MNBD —

прямоугольник.
Построим ∠BAD = α. Проведем биссектрису АС угла BAD.

Через точку А проведем прямую МN ⊥ а и от точки А отложим

АМ = AN = 
2
1 d. Проведем через М и N прямые, параллельные

АС,  точки пересечения этих прямых со сторонами угла BAD
обозначим соответственно В и D. Раствором циркуля, равным
АВ, проведем дугу с центром В, при этом, точку пересечения
дуги с прямой а обозначим С. Получим четырехугольник
ABCD.

Докажем, что ABCD — ромб в котором ∠BAD = α и BD = d.
∠BAD = α — по построению.
Так как MNBD — прямоугольник по построению, то отрезок

АО — серединный перпендикуляр к BD и ∆BAD —
равнобедренный (АВ=AD); ОС — серединный перпендикуляр в
∆BCD, значит, ∆BCD — равнобедренный (ВС = CD). Так как
АВ = ВС по построению, то АВ=ВС=CD=AD и ABCD — ромб
с ∠BAD = α.

По построению BD = МN = d, значит, ABCD — искомый
ромб.

№ 39. Постройте ромб: 1) по стороне и диагонали; 2) по двум
диагоналям.

1) Построим диагональ АС. Строим треугольник АВС по
трем сторонам АВ, ВС, АС, где

АВ = ВС — данные стороны ромба, а
АС — диагональ ромба.
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Через точку А проводим прямую, параллельную ВС, а через
точку С прямую, параллельную АВ. Точку пересечения данных
прямых обозначим D ABCD – искомый ромб.

2) Строим диагональ CD и проводим к ней серединный
перпендикуляр. От точки О на серединном перпендикуляре в

разные стороны откладываем отрезки ОА и ОВ равные 
2
1  от

длины второй диагонали. Точки А, В, С, D — вершины
искомого ромба.

№ 40. Докажите, что если диагонали прямоугольника
пересекаются под прямым углом, то он есть квадрат.

Задача доказана в учебнике на стр. 73 п. 56.

№ 41. В равнобедренный прямоугольный треугольник, каждый
катет которого 2 м, вписан квадрат, имеющий с ним
общий угол. Найдите периметр квадрата.

АВ = АС = 2 м.
∆B1BD и ∆C1CD — равнобедренные (доказательство

аналогично задаче № 31 § 6). Значит
ВВ1 = B1D (боковые стороны равнобедренных

треугольников).
B1D = АВ1 (стороны квадрата).
Тогда, АВ1 = В1В = B1D .
Значит АВ=2АВ1 =2 м; АВ1 = 1 м. 

11DCABP  = 4АВ1 = 4 ·1 = 4

м.

http://alexbooks.ucoz.com



22

Ответ: 4 м.

№ 42. Дан квадрат ABCD. На каждой из его сторон отложены
равные отрезки: АА1 = ВВ1 = СС1 = DD1. Докажите, что
четырехугольник A1B1C1D1 есть квадрат.

Рассмотрим ∆AD1A1, ∆DC1D1, ∆CB1C1,
∆ВA1В1.

АА1 = DD1 = CC1 = BB1 (по условию).
А значит и AD1 = DC1 = СВ1 = ВA1.

∠А = ∠D = ∠С = ∠В = 90° (т.к. ABCD
— квадрат). Тогда, ∆AD1A1 = ∆DC1D1 =
∆СВ1С1 = ∆ВА1В1 (по двум катетам).
Значит, A1D1 = D1C1 = C1B1 = B1A1, а

также ∠AD1A1 = ∠ВA1В1.
∠AD1A1 + ∠AA1D1 = 90° (сумма острых углов

прямоугольного треугольника). Значит, ∠ВA1В1 + ∠АА1D1 =
90°. А так как

∠AA1D1 + ∠D1A1B1 + ∠ВА1B1 = 180°, то
∠D1A1B1 = 180° – (∠ВА1В1+∠АА1D1)=90о.
 Аналогично доказывается, что и остальные углы

четырехугольника А1В1С1D1 прямые. Тогда, данный
четырехугольник A1B1C1D^ является квадратом. Что и
требовалось доказать.

№ 43. Диагональ квадрата равна 4 м. Сторона его равна
диагонали другого квадрата. Найдите сторону
последнего.

Пусть в квадрате ABCD диагональ АС = 4 м. Диагонали
квадрата равны, в точке пересечения делятся пополам и
взаимно перпендикулярны, поэтому, ∆ВОС — равнобедренный
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и прямоугольный. Достроив его до прямоугольника ВОСК,
получим квадрат с диагональю, равной стороне данного
квадрата . Тогда его сторона

ОС = 
2
1 АС = 2 м.

Ответ: 2м.

№ 44. Дан квадрат, сторона которого 1 м, диагональ его равна
стороне другого квадрата. Найдите диагональ
последнего.

Пусть в квадрате ABCD сторона
АВ = 1м. Продолжим сторону АD и
на продолжении от точки D, отложив
отрезок DO = AD, аналогично
продолжим CD, отложив отрезок DK
= CD.

Получим четырехугольник АСОК,
в котором диагонали АО и СК в точке пересечения делятся
пополам, а также равны и взаимно перпендикулярны, значит,
АСОК — квадрат, диагонали которого АО = СК = 2AD = 2 · 1 м
= 2 м.
Ответ: 2 м.

№ 45. В квадрат вписан прямоугольник так, что на каждой
стороне квадрата находится одна вершина
прямоугольника и стороны прямоугольника параллельны
диагоналям квадрата. Найдите стороны прямоугольника,
зная, что одна из них вдвое больше другой и что
диагональ квадрата равна 12 м.

∠ВOA = 90° (диагонали квадрата
пересекаются под прямым углом).

∠ВOA = ∠A1O1A = 90° (как
соответственные углы для
параллельных прямых BD и A1D, и
секущей АС).
АС — биссектриса, поэтому ∠А1АО1 =

= ∠O1AD1 = 
2
1

∠А=45°.
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Значит, ∠АА1О1 = ∠AD1O1 = 45°. ∆A1AD1 —
равнобедренный; так как АО1 является высотой, биссектрисой,
а значит и медианой. Значит А1О1 = O1D1. ∆AO1D1 —
равнобедренный, значит, АО1 = O1D1. Так что,
A1O1=AO1=O1D1. Пусть отрезок А1О1=x м,  тогда A1D1=2x м и
А1В1=2A1D1=4 м.

Далее, АС=АО1 + O1O2 + О2С=АО1 + A1В1 + О2С, x+4x+x=
12;

6х = 12 м; x = 2 м. Тогда A1D1 = 2х = 2·2 м = 4 м;
А1B1 = 4x = 8 м.
A1D1 = В1С1 = 4 м; А1B1 = D1C1 = 8 м.

Ответ: 4 м; 8 м.

№ 46. В равнобедренный прямоугольный треугольник вписан
квадрат так, что две его вершины находятся на
гипотенузе, а другие две — на катетах. Найдите сторону
квадрата, если известно, что гипотенуза равна 3 м.

∆АВС — прямоугольный равнобедренный, тогда,

∠AВС = ∠АСВ = 
2
1  (180°-90о)=45о.

∆DKC — равнобедренный, так как
∠DKC = 90°; ∠ACK = 45°, тогда, и ∠KDC = 45°. Значит DK

= КС. Аналогично и ∆BLE — равнобедренный и ВЕ = LE. LE =
=KD=EK – стороны квадрата.  Пусть ВЕ=х м. Тогда ЕК=КС=х
м . ВС = ВЕ + ЕК + КС  = Зх м = 3 м; x = 1 м. Откуда ЕК = 1 м.
Ответ: 1 м.

№ 47. Из данной точки проведены к окружности две взаимно
перпендикулярные касательные, радиус окружности 10
см. Найдите длины касательных (расстояние от данной
точки до точки касания).
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Касательная перпендикулярна радиусу в точке касания.
Поэтому ∠А = ∠D = 90°; ∠В = 90° по условию, а значит, и ∠О
= 90°. Четырехугольник ABDO — прямоугольник. АО = OD=10
см (радиусы). Тогда BD=AO=10 см и АВ=OD=10 см (как
противоположные стороны прямоугольника).
Ответ: 10 см.

№ 48. Разделите данный отрезок АВ на 3 равных части.
Задача решена в учебнике на стр. 74 п. 57.

№ 49. Разделите данный отрезок на указанное число равных
частей: 1) 3; 2) 5; 3)6.

См. решение задачи № 48.
1)n = 3, 2) n = 5, 3) n = 6.

№ 50. Стороны треугольника равны 8 см, 10 см, 12 см. Найдите
стороны треугольника, вершинами которого являются
середины сторон данного треугольника.

Пусть точки А1, В1, С1 —
середины сторон ∆AВC.
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Тогда A1C1, A1В1, В1C1 — средние линии данного
треугольника АВС. Значит

A1C1 = 
2
1 ּ АС = 

2
1 ·12 см = 6 см;

A1В1 = 
2
1 ּ АВ = 

2
1 ·8 см = 4 см; B1C1 = 

2
1 ּ ВС = 

2
1 ·10 см = 5 см.

Ответ: 4 см; 5 см; 6 см.

№ 51. Периметр треугольника равен 12 см, середины сторон
соединены отрезками. Найдите периметр полученного
треугольника.

Воспользуемся задачей № 50.
Отрезки, соединяющие середины сторон треугольника,

являются средними линиями и равны половине их длин . PABC =

AB + BC + СА = 12 см; 
111 CBAP  = 

2
1 AB + 

2
1 ВС + 

2
1  АС = 

2
1

(АВ+ВС + АС) = = 
2
1 ·12 см = 6 см. Ответ: 6

см.

№ 52. Средняя линия равнобедренного треугольника,
параллельная основанию, равна 3 см. Найдите стороны
треугольника, если его периметр равен 16 см.

A1C1║АС; А1С1 = 2
1 AC=3 см; АС=6 см.

∆ABC— равнобедренный, значит
АВ = ВС . Тогда
PABC = АС + АВ + ВС = АС +
+ 2АВ = 6 см + 2АВ = 16см.
2АВ = 10 см; АВ = ВС = 5 см.

Ответ: 6 см; 5 см; 5 см.

№ 53. Как построить треугольник, если заданы середины его
сторон?

При построении воспользуемся свойством средней линии
треугольника.

Соединим три точки, которые являются серединами сторон
треугольника. Получим треугольник. Через каждую вершину
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данного треугольника проводим прямую, параллельную
противоположной стороне. Точки пересечения таких прямых и
образуют искомый треугольник.

№54. Докажите, что вершины треугольника равноудалены от
прямой, проходящей через середины двух его сторон.

Проведем AD ⊥ DK; ВО ⊥ DK; СК ⊥ DK (где DK –
продолжение А1С1).

∆ ADA1, ∆A1OВ, ∆ВОС1 и ∆С1КС — прямоугольные.
Рассмотрим ∆ ADA1 и ∆ ВОА1:
AA1 = A1В (так как А1 – середина АВ). ∠DA1A = ∠ВА1О

(вертикальные углы). Значит ∆ADA1 = ∆BOA1 (по гипотенузе и
острому углу). Поэтому AD=ВО. Аналогично доказывается, что
∆ ВОС1 = ∆ СКС1 и ВО = СК. Значит AD = ВО = СК. А значит,
вершины А, В и С равноудалены от прямой DK, проходящей
через середины сторон АВ и ВС. Что и требовалось доказать.

№ 55. Докажите, что середины сторон четырехугольника
являются вершинами параллелограмма.

Задача доказана в учебнике на стр. 74 п. 58.

№ 56. Найдите стороны параллелограмма из предыдущей
задачи, если известно, что диагонали четырехугольника
равны 10 м и 12 м.

Используем решение задачи № 55 (см. рис. 134 на стр. 91
учебника).

EF — средняя линия ∆ АВС.

Значит EF= м5м10
2
1

2
1

==AC , а HG=EF – противолежащая

сторона, то есть HG=5 м
EH — средняя линия ∆ABD.

http://alexbooks.ucoz.com



28

Значит EH = 
2
1 BD = 

2
1 ·12 м = 6 , а FG=EH –

противолежащая сторона, то есть EH = FG = 6 м.
Ответ: 5 м; 6 м.

№ 57. У четырехугольника диагонали равны a и b. Найдите
периметр четырехугольника, вершинами которого

являются середины сторон данного
четырехугольника.

В двух предыдущих задачах было
доказано, что сторона
параллелограмма равна половине
диагонали четырехугольника, которой
она параллельна.

Значит, четырехугольник A1B1C1D1 — параллелограмм; со

сторонами A1B1= 2
1 a и B1C1= 2

1 b.

babaCBBAP DCBA +=





 +=+=

2
1

2
122)(2 11111111

Ответ: a + b.
№ 58. Докажите, что середины сторон прямоугольника

являются вершинами ромба. И наоборот, середины
сторон ромба являются вершинами прямоугольника.

1) Четырехугольник ABCD
— прямоугольник, Е, F, К и H—
середины его сторон.

Четырехугольник EFKH —
параллелограмм (см. решение
задачи № 55).

∆ EBF = ∆ KCF (так как
ЕВ=СК и ВF=FC). Значит  EF = FK, где EF и FK -  стороны
параллелограмма. Значит, EFKH — ромб.

2) Пусть четырехугольник
ABCD является ромбом и Е, F, К,
H — середины его сторон.

Четырехугольник EFKH —
параллелограмм (см. задачу №55).
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Его стороны параллельны диагоналям ромба (как средние
линии), а они перпендикулярны, значит, углы
четырехугольника EFKH — прямые. Значит, четырехугольник
EFKH — прямоугольник.

Что и требовалось доказать.
№ 59. Боковая сторона трапеции разделена на три равные

части, и из точек деления проведены к другой стороне
отрезки параллельные основаниям. Найдите длины этих
отрезков, если основания трапеции равны 2 м и 5 м.

B1C1 — средняя линия
трапеции A1BCD1. Пусть В1C1 =
у м. A1D1 — средняя линия
трапеции AB1C1D. Пусть A1D1
= x м. Тогда:

;
2

2
11

xCB +
=  xCB += 22 11 ;

xy += 22  ;
2

5
11

+
=

yDA ;52 1 += yDA  ;52 += yx  52 −= xy

Получим систему уравнений:





−=
+=

,52
22
xy

xy

2·(2х - 5) = 2 + x,
4х - 10 = 2 + x,
Зх = 12,
x = 4. у = 2·4 – 5 = 3. Значит,
A1D1 = 4 м. B1C1 = 3 м.

Ответ: 3 м; 4 м.

№ 60. Докажите, что у равнобокой трапеции углы при
основании равны.

Задача решена в учебнике на стр. 76 п. 59.

№ 61. Чему равны углы равнобокой трапеции, если известно,
что разность противолежащих углов равна 40°?

Известно, что у равнобокой трапеции сумма
противолежащих углов равна 180°. Пусть градусная мера
одного угла равна х, а противолежащего ему — у. Получим
систему:
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



=−
=+

,40
180

yx
yx

 Складываем равенства:

2х=220, х=110, из первого уравнения у=180 – х = 180 – 110 =
70.

Углы при основании у равнобокой трапеции равны.
Ответ: 70°; 110°

№ 62. В равнобокой трапеции большее основание равно 2,7 м,
боковая сторона равна 1 м, угол между ними 60°.
Найдите меньшее основание.

Пусть ABCD — равнобокая трапеция.
Тогда АВ = CD, и ∠А = ∠D, тогда, ∆ АВВ1 = ∆ DCC1

(где ВВ1 ⊥ AD и CC1 ⊥ AD).
Из равенства треугольников следует, что АВ1 = DC1. ∆ ABB1

— прямоугольный, ∠А = 60° (по условию), тогда, ∠АВВ1 = 30°,
значит

AB1 = 
2
1 АВ = 

2
1 ·1 м = 0,5 м (катет, лежащий против угла

30, равен 
2
1  гипотенузы). Значит и DC1 =AB1=0,5 м.

ВС = В1С1 (противоположные стороны прямоугольника
BCC1B1)

Тогда AD=2,7 м, AD=АВ1+В1С1+C1D=2АВ1+ВС = 2·0,5 м +
ВС.

2,7 м = 1 м + ВС; ВС = 1,7 м.
Ответ: 1,7 м.

№ 63. В равнобокой трапеции высота, проведенная из вершины
тупого угла, делит большее основание на отрезки 6 см и
30 см. Найдите основания трапеции.
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Воспользуемся решением и рисунком задачи № 62. В
решении задачи № 62 мы доказали, что  АВ1 = C1D = 6 см.
Далее

B1D = 30 см,
B1D = В1С1 + C1D, B1C1=B1D–C1D=30 см – 6 см =24 см,
В1С1 = ВС = 24 см.
AD = АВ1 + B1D = 6 см + 30 см = 36 см.

Ответ: 36 см; 24 см.

№64*. Меньшее основание равнобокой трапеции равно боковой
стороне, а диагональ перпендикулярна боковой стороне.
Найдите углы трапеции.

Рассмотрим ∆AВC:
АВ = ВС, значит, ∆ABC равнобедренный и ∠ВАС = ∠ВСА.

Пусть ∠ВАС = ∠ВСА = х°.
 Но ∠CAD = ∠ACВ (как накрест лежащие при

параллельных прямых AD и ВС и секущей АС). Значит ∠CAD
= х°. Значит, АС — биссектриса угла BAD. В равнобокой
трапеции углы при основании равны, тогда
∠D = ∠BAD = 2х°.

Рассмотрим ∆ACD:
∠CAD = х°; ∠D = 2х°; ∠ACD = 90°.
Составим уравнение: x + 2х + 90 = 180; откуда получим
3х = 90; x = 30, то есть
∠ВАС = 30°;∠BAD = ∠CDA = 2 · ∠ ВАС = 2 · 30° = 60°.
∠AВС = ∠BCD = ∠АСВ + ∠ АСD = 30° + 90° = 120°.

Ответ: 60°; 60°; 120°; 120°.

№ 65. По одну сторону от прямой а даны две точки А и В на
расстояниях 10 м и 20 м от нее. Найдите расстояние от
середины отрезка АВ до прямой а.
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Проведем АА1 ⊥ а; ВВ1 ⊥ а;
CC1 ⊥ а . АС = СВ (С — середина
отрезка АВ). Четырехугольник
ABB1A1 — прямоугольная
трапеция. Отрезок CC1параллелен
основаниям АА1 и ВВ1 (перпендикуляры, проведенные к одной
прямой, параллельны), поэтому

СС1 — средняя линия трапеции АВВ1А1. А значит,

15
2

м20м10
2

11
1 =

+
=

+
=

BBAACC м.

Ответ: 15 м.

№ 66. По разные стороны от прямой а даны две точки А и В на
расстояниях 10 см и 4 см от нее. Найдите расстояние от
середины отрезка АВ до прямой а.

Построим точки В1 и А1 на расстояниях 10 см и 4 см от
прямой а, так что AA1⊥a и BB1⊥a. Через точку С середину
отрезка АВ, проведем к прямой а перпендикуляр СС1.

В1В║СС1║АА1. АС = СВ (по построению). ВС1 = С1А1
Рассмотрим ∆ AВA1. СС1 — средняя линия ∆ AВA1, поэтому

СС1 = 
2
1 АА1 = 

2
1  · 20 см = 10 см.

Рассмотрим трапецию FKBA1. ОС1 — средняя линия
трапеции.

поэтому ОС1 = 
2

см10см4
2

1 +
=

+ FAKB
 = 7 см. А значит,

СО = СС1- ОС1 = 10 см - 7 см = 3 см.
Ответ: 3 см.
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№ 67. Основания трапеции относятся как 2:3, а средняя линия
равна 5 м. Найдите основания.

Пусть длина меньшего основания трапеции равна 2х, а
большего  3х. Средняя линия трапеции равна полусумме
основания. То есть

2
325 xx +

= ;

10 = 5х; х = 2.
Меньшее основание равно 2 · 2 м = 4 м, большее — 3 · 2 м

=6 м.
Ответ: 4 м; 6 м.

№ 68. Концы диаметра удалены от касательной к окружности
на 1,6 м и 0,6 м. Найдите длину диаметра.

АА1 ⊥ а; ОО1 ⊥ а; ВВ1 ⊥ a;
тогда, АА1║ОО1║ВВ1

АО = ВО = ОО1. — радиусы одной окружности.
A1O1 = O1В1
АА1 = 0,6 м; ВВ1 = 1,6 м.
ОО1 — средняя линия трапеции AA1В1В. Поэтому

1,1
2

м6,1м6,0
2

11
1 =

+
=

+
=

BBAAOO м.

АВ =АО+ОВ= 2·ОО1 = 1,1м · 2 = 2,2 м. Диаметр равен 2,2 м.
Ответ: 2,2 м.

№ 69. Средняя линия трапеции 7 см, а одно из ее оснований
больше другого на 4 см. Найдите основания трапеции.

Средняя линия трапеции равна полусумме оснований. Пусть
длина меньшего основания равна x см, большего — (х + 4) см.

Средняя линия равна 7 см. Тогда, 
2

)4(7 ++
=

xx
; то есть
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14 = 2х + 4; 2х = 10; x = 5.
5см — одно основание, второе основание: 5 см + 4 см = 9 см.

Ответ: 5 см; 9 см.

№ 70. Высота, проведенная из вершины тупого угла
равнобокой трапеции, делит большее основание на
части, имеющие длины a и b (а > b). Найдите среднюю
линию трапеции.

Пусть ABCD — равнобокая трапеция.
АВ1 = b; B1D = а (по условию);
∆AВВ1 = ∆DCC1 (см. задачу № 62), отсюда АВ1 = C1D = b.
ВС = B1C1 = а – b (ВСС1В1 — прямоугольник).
Средняя линия трапеции состоит из средних линий ∆АВС и

∆ACD. То есть

22
1

1
baBCOO −

== , 
22

1
21

baADOO +
== .

aababaOOOOOO ==
+

+
−

=+=
2

2
222112 .

Ответ: а.

№ 71*. Постройте трапецию по основаниям и боковым
сторонам.

Пусть даны отрезки а, b, с, d, такие, что в трапеции ABCD с
основаниями AD и ВС AD = а; ВС = b;

АВ = с; DC = d (AD > ВС).
Пусть есть трапеция ABCD, удовлетворяющая таким

условиям.
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a – b

Проведем в трапеции ABCD прямую СК║АВ,
пересекающую AD в точке К. Получим параллелограмм АВСК,
в котором СК = АВ = с; АК = ВС = b.

Далее рассмотрим ∆KCD:
КС = с; CD = d; KD = а - b.
Данный треугольник можно построить по трем известным

сторонам. Тогда
Построим трапецию ABCD по плану:
1. На произвольной прямой от точки А отложим отрезок

AD = а, на этом отрезке от точки А отложим отрезок АК = b.
2. Построим ∆KCD со сторонами KD = а - b;
КС = с; CD = d.
3. Построим параллелограмм АКСВ, для этого проведем

через точки А и С прямые параллельные прямым СК и АК и
пересекающиеся в точке В.

Докажем, что получившийся четырехугольник ABCD —
искомая трапеция.

AD = а (по построению). ВС║АК, ВС║AD, так как АВСК —
параллелограмм по построению. ВС = b (по построению).

Если ВС║AD, ВС = b; AD = а, то ABCD — трапеция с
основаниями AD = а, ВС = b, удовлетворяющими условию
задачи.

CD = d; СК = с (по построению).
АВ = СК = с, так как АВСК — параллелограмм. Боковые

стороны CD и АВ удовлетворяют условию задачи.
Итак, ABCD — искомая трапеция.
Заметим, что задача имеет решения только если можно

построить ∆KCD со сторонами d; с; а – b. Это возможно тогда и
только тогда, когда одна сторона меньше суммы двух других,
но больше разности двух других, то есть, при условиях:
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Так как в данной полуплоскости относительно KD можно
построить только один ∆KCD с заданными сторонами, то
решение, то есть искомая трапеция, будет единственным.

№ 72*. Постройте трапецию по основаниям и диагоналям.
Даны отрезки а, b, d1 и d2. Необходимо построить трапецию

ABCD (с основаниями AD и ВС, AD > ВС), такую, что
AD = а; ВС = b; АС = d; BD = d2.

Допустим, что ABCD — искомая трапеция.
Тогда на продолжении AD отложим отрезок DE = b.

Следовательно, DBCE — параллелограмм, так как две его
стороны ВС и DE параллельны и равны. Поэтому стороны BD и
СЕ параллельны и равны: BD=CE=d2.

Рассмотрим ∆АСЕ. АС = d1; СЕ = d2; АЕ = а + b.
План построения трапеции:
1) На произвольной прямой отложим отрезок AD = а. На

продолжении AD отложим отрезок DE = b.
2) Построим ∆АСЕ по известным сторонам АЕ = а + b; АС =

d1; СЕ = d2.
3) Через точку С проведем прямую, параллельную АЕ, и на

этой прямой от точки С в ту же полуплоскость относительно
СЕ, где и точка А, отложим отрезок СВ = b.

4) Получим четырехугольник ABCD. Докажем, что ABCD
искомая трапеция.
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ВС║AD (по построению). Так как AD ≠ ВС (по условию), то
ABCD не является параллелограммом, а значит, является
трапецией с основаниями AD = а, ВС = b (по построению).

По построению диагональ АС = d1; СЕ = d2. Так как BCED
— параллелограмм (его противоположные стороны ВС и DE по
построению параллельны и равны), то BD = СЕ = d2.

Значит, диагонали АС и BD равны соответственно d1 и d2, и
следовательно, ABCD — искомая трапеция. Заметим, что
задача имеет решения не всегда, а только в случае если можно
построить ∆АСЕ со сторонами в + b, d1 и d2. Это возможно
тогда и только тогда, когда одна сторона больше разности двух
других и меньше суммы двух других, то есть, когда |d2 – d1 |< а
+ b < d2 + d1. В этом случае ∆АСЕ определяется однозначно и
задача имеет единственное решение. В других случаях ∆АСЕ
построить нельзя и задача решений не имеет.

№ 73*. Даны отрезки a, b, с, d, e. Постройте отрезок 
de

abcx = .

Даны пять отрезков: а, b, с, d, e. Необходимо построить

отрезок 
de

abcx = . Построим сначала отрезок данной 
d
aby = , а

затем искомый отрезок 
de

abcx = .

Построим  любой острый угол с вершиной О и на одной
стороне этого угла отложим отрезки OD = d и ОА = а, а на
другой стороне отрезок ОВ = b.

Через точку А проведем прямую, параллельную BD, которая
пересечет луч ОВ в точке Y.
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Так как BD║АY, то 
OB
OY

OD
OA

= ; y
d
ab

OD
OBOAOY ==

⋅
= .

Далее, на стороне ОА отложим отрезки ОС = с и ОЕ = е.
Через точку С проведем прямую, параллельную YЕ и
пересекающую ОВ в точке X. Так как УЕ║ХС, то

OC
OE

OX
OY

= ; 
de

abc
e

cy
OE

OCOYOX =
⋅

=
⋅

=

Обозначим ОХ=х – искомый отрезок.

№ 74*. 1). В треугольнике АВС проведены медианы AA1 и ВВ1,
которые пересекаются в точке М. В треугольнике АМВ
проведена средняя линия PQ. Докажите, что
четырехугольник A1B1PQ — параллелограмм.
2) Докажите, что любые две медианы треугольника в
точке пересечения делятся в отношении 2:1, считая от
вершины.
3) Докажите, что все три медианы треугольника
пересекаются в одной точке.

1) Так как PQ — средняя линия ∆АМВ, то PQ║АВ и

PQ = 
2
1 АВ.

A1B1 — средняя линия ∆АCВ; поэтому

A1B1║AB и A1B1 = 
2
1  АВ. Так как A1B1║AB и PQ║AB, то

PQ║A1B1. А так же .BAABPQ 112
1

==
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Значит, четырехугольник A1В1PQ — параллелограмм, так
как две его стороны параллельны и равны, чем доказано первое
утверждение.

2) Докажем, что медианы АА1 и ВВ1 в точке пересечения
делятся в отношении 2:1, считая от вершины. PQ — средняя
линия ∆АМВ, следовательно АР = РМ = х; BQ = QM = у. Выше
мы доказали, что A1B1PQ — параллелограмм, значит, его
диагонали в точке пересечения делятся пополам, то есть А1М =
РМ = х и В1М=MQ=Y.

Получаем
BМ:МВ1 = 2у:у = 2:1;
АМ:МA1 = 2х:х = 2:1;
Чем доказано второе утверждение задачи.
3) Проведем третью медиану СС1, которая пересекает

медиану АА1 в некоторой точке и, согласно доказанному во
второй части задачи, эта точка должна делить медиану АА1 в
отношении 2:1, считая от точки А. Так как положение такой
точки на отрезке определяется однозначно, то она совпадает с
точкой М. Значит, СС1 проходит через точку М. То есть все три
медианы пересекаются в одной точке. Что и требовалось
доказать.

§ 7. Теорема Пифагора

№ 1. Постройте угол, косинус которого равен: 1) 
5
3 ; 2) 

9
4 ;

3) 0,5; 4) 0,8.
Построим прямоугольный треугольник, у которого

отношение катета к гипотенузе равно заданному значению
косинуса. А значит  угол треугольника, прилежащий к этому
катету, является искомым углом.

l)
5
3cos =α ; 2) 

9
4cos =α ;
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3)cos α = 0,5; 4) 
5
4cos =α

0,5 = 
2
1 0.8 = 

5
4

10
8

=

№ 2. У прямоугольного треугольника заданы катеты а и в.
Найдите гипотенузу, если:
1) а = 3, b = 4; 2) a = 1, b = 1; 3) a = 5, b = 6.

Если с — гипотенуза, а и b — катеты, то по теореме
Пифагора:

с2 = а2 + b2; с = 22 ba + . Далее:

1) с = 2516943 22 =+=+  = 5;

2) с = 211 22 =+ ≈1,4;

3) с = ≈=+=+ 61362565 22 7,8.

Ответ: 1) 5; 2) 2  ≈ 1,4; 3) ≈61  7,8.

№ 3. У прямоугольного треугольника заданы гипотенуза с и
катет а. Найдите второй катет, если: 1) с = 5, а = 3;
2) с = 13, а = 5; 3)с = 6, а = 5.

Если b – второй катет, то по теореме Пифагора:
.acb,acb,bac 22222222 −=−=+=  Далее:

1) 41692535 22 ==−=−=b ;

2) ;1214425169513 22 ==−=−=b

3) 3,311253656 22 ≈=−=−=b .
Ответ: 1) 4; 2) 12; 3) ≈13  3,3.
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№ 4. Две стороны прямоугольного треугольника равны 3 м и 4
м. Найдите третью сторону. (Два случая.)

Данные стороны могут быть двумя катетами или одним
катетом и гипотенузой.

1) 




=
=
мb
мa

4
3

 катеты, тогда гипотенуза, по теореме Пифагора

.м52516943 2222 ==+=+=+= baс
2) а = 3 м — катет, с = 4 м — гипотенуза, с > а. Тогда второй

катет, по теореме Пифагора:

.м6,2791634 2222 ≈=−=−=−= acb

Ответ: 5 м; или ≈7  2,6 м.

№ 5. Могут ли стороны прямоугольного треугольника быть
пропорциональны числам 5, 6, 7?

Обозначим стороны треугольника 5х, 6х, 7х, где х —
некоторый коэффициент. Так как треугольник прямоугольный,
то по теореме Пифагора ( ) ( ) ( ) ,xxx 222 765 =+ то есть 493625 =+ ,
но это неверно.

Значит, стороны прямоугольного треугольника не могут
быть пропорциональны этим числам.
Ответ: не могут.

№ 6. Найдите сторону ромба, если его диагонали равны:
1) 6 см и 8 см; 2) 16 дм и 30 дм; 3) 5 м и 12 м.

Диагонали ромба перпендикулярны и в точке пересечения
делятся пополам. Значит ∆AOВ — прямоугольный и АО= 

2
1 АС,

ВО= 
2
1 BD.

Значит,
1) АО=3 см; ВО=4 см
2) АО=8 дм; ВО=15 дм
3) АО=2,5 м; ВО=6 м
По теореме Пифагора

AB = 22 BOAO + , то есть
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1) 52516943 22 ==+=+=AB cм.

2) 1728922564158 22 ==+=+=AB дм.

3) 5,625,423625,665,2 22 ==+=+=AB м
Ответ: 5 см; 17 дм; 6,5 м.

№ 7. Стороны прямоугольника 60 см и 91 см. Чему равна
диагональ?

Диагональ прямоугольника является гипотенузой
прямоугольного треугольника с катетами, равными сторонам
прямоугольника. Значит гипотенуза, по теореме Пифагора, равно:

10911881828136009160 2222 ==+=+=+= bac  (см).
Ответ: 109 см.

№ 8. Диагональ квадрата а. Чему равна сторона квадрата?
Обозначим сторону квадрата за х. Тогда по теореме

Пифагора получим:

а2 = х2 + х2; а2 = 2х2; ,ax
2

2
2 =

.
2

2
22

2 aaax ===

Ответ: 
2

2a .

№ 9. Можно ли из круглого листа железа диаметром 1,4 м
вырезать квадрат со стороной 1 м?

Чтобы из круга диаметром 1,4 м
можно было вырезать квадрат со
стороной 1 м, диагональ квадрата должна
быть не больше диаметра круга. Найдем
диагональ квадрата по формуле

211 22 =+=d .
Так что 4,196,12 ≈>=d
То есть диагональ квадрата больше диаметра круга, а значит

квадрат вырезать нельзя.
Ответ: нельзя.
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№ 10. Найдите высоту равнобокой трапеции, у которой
основания 5 м и 11 м, а боковая сторона 4 м.

Проведем высоты ВВ1 и СС1 .
∆AВВ1 = ∆CC1D (по гипотенузе и
острому углу).

Значит АВ1 = DC1.
ВС = B1C1 (так как ВСС1В1-

рямоугольник).

АВ1= 2
1 (AD–В1С1)= 

2
1 (11–5)=3

м.
∆AВВ1 — прямоугольный. Поэтому

ВВ1 = ≈=−=−=− 791634 222
1

2 ABAB 2,6 м.

Ответ: 7 м ≈ 2,6 м.

№ 11. Найдите медиану равнобедренного треугольника с
основанием а и боковой стороной b, проведенную к
основанию.

Задача решена в учебнике на стр. 86 п. 63.

№ 12. Могут ли увидеть друг друга космонавты, летящие над
поверхностью Земли на высоте 230 км, если расстояние
между ними по прямой равно 2200 км? Радиус Земли
равен 6370 км.

Пусть А и В точки, в которых находятся космонавты
АО1 = О2В = 230 км.
АВ = 2200 км.
ОО1=ОО2=R=6370 км. Чтобы

космонавты, находящиеся в точках А и В,
могли видеть друг друга, надо, чтобы
высота ОС ∆АОВ была больше радиуса
Земли.

∆АОВ — равнобедренный, поэтому ОС — высота, а значит
и медиана ∆АОВ, поэтому АС = СВ = 2200: 2 = 1100 км.

Далее, АО=АО1+О1О=230+6370=6600 км.
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),км(660061100351100511117100
55771001005510077)11006600)(11006600(

11006600 2222

≈⋅≈=⋅⋅⋅=

=⋅=⋅⋅⋅=+−=
=−=−= ACAOOC

— что больше чем R.
Так что космонавты могут увидеть друг друга.

Ответ: Могут.

№ 13. В равностороннем треугольнике со стороной a найдите
высоту.

Проведем высоту. Она также будет являться и медианой, так
как треугольник является равнобедренным.

Далее по теореме Пифагора:

.
2

33
24

3
2

22
2 aaaaah ===







−=

Ответ: 
2

3a .

№ 14. Даны отрезки a и b. Как построить отрезок: 1) 22 ba + ;

2) 22 ba − , a > b?

1) Даны два отрезка а и b, требуется построить отрезок
22 ba + . Построим прямоугольный треугольник с катетами а и

b. Его гипотенуза по теореме Пифагора равна 22 ba + , а это и
есть искомый отрезок.

2) Необходимо построить прямоугольный треугольник по
известным гипотенузе a и катету b. Второй катет — по теореме
Пифагора равен 22 ba − , то есть является искомым отрезком.

№ 15*. Даны отрезки a и b. Как построить отрезок abx = ?

Если мы построим отрезки 
2

bam +
=  и 

2
ban −

= , то,

пользуясь предыдущей задачей, мы сможем построить отрезок
( ) ( ) xabbabanm ==

−
−

+
=−

44

22
22 — искомый отрезок.
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.
4

4
4

22
4

)(
4

)( 222222
ababbabababababa

==
−+−++

=
−

−
+

abbaba
=






 −

−





 + 22

22

abbaba
=






 −

−





 + 22

22

То есть, если построить отрезки ,
2

,
2

banbam −
=

+
=

то .22 nmab −=

Теперь построим отрезки 
2

bam +
= ; 

2
ban −

= ,

на луче АС отложим АВ = а, ВС = b.

АС = а + b, разделив его пополам, получим АМ = 
2

ba +  = m.

От точки В отложим на луче ВА отрезок BN1 = b, получим

AN1 = а - b, разделив его пополам, получим AN = 
2

ba −  = n.

№ 16. Между двумя фабричными зданиями устроен покатый
желоб для передачи материалов. Расстояние между
зданиями равно 10 м, а концы желоба расположены на
высоте 8 м и 4 м над землей. Найдите длину желоба.
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Проведем ВО⊥CD. Четырехугольник, ABOD —
прямоугольник, значит, АВ = DO = 4 м; AD = ВО = 8 м.

СО = CD – OD = 8м – 4 м = 4м. ∆ВОС — прямоугольный, по
теореме Пифагора получим:

ВС = ≈=+=+=+ 11616100410 2222 COBO 10,8 м.
Ответ: длина желоба ≈116 10,8 м.

№ 17. Докажите, что если треугольник имеет стороны а, b, с и
a2 + b2 = с2, то у него угол, противолежащий стороне с,
прямой.

Задача доказана в учебнике на стр. 86 п. 63.

№ 18. Чему равен угол треугольника со сторонами 5, 12, 13,
противолежащий стороне 13?

Стороны треугольника 5, 12, 13.
Треугольник со сторонами 5, 12, 13 — прямоугольный, так

как 52 + 122 = 132 (см. задачу № 17).
Значит сторона, равная 13, является гипотенузой, так как она

больше катетов и противолежащий ей угол равен 90°.

№ 19. На стороне АВ треугольника АВС взята точка X.
Докажите, что отрезок СХ меньше по крайней мере
одной из сторон АС или ВС.

Задача доказана в учебнике на стр. 87 п. 65.

№ 20. Докажите, что расстояние между любыми двумя точками на
сторонах треугольника не больше большей из его сторон.

Пусть в ∆АВС АС — большая сторона, К ∈АВ, М ∈ВС.
Рассмотрим ∆ ВКС. Согласно результату задачи № 19,

можно утверждать, что КМ < КВ или КМ < КС.
Если КМ<КВ, то КВ<АВ, а значит и КМ<АВ, но так как АС

— большая сторона, то АВ < АС, значит и КМ < АС.
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Если КМ < КС, то согласно задаче № 19 для ∆АВС можно
утверждать, что КС < ВС или КС < АС, но так как АС —
большая сторона, то КС < АС, а значит, и КМ < АС. Так что
КМ < АС в любом случае.

Что и требовалось доказать.

№ 21. Даны прямая и точка С на расстоянии h от этой прямой.
Докажите, что из точки С можно провести две и только
две наклонные длины l, если I > h.

Проведем CD⊥AB, CD=h (по условию).
Отложим от точки D на прямой отрезки АD и DB, равные

22 hl − . Получим, что

llhhlhhlAC ==+−=+





 −= 22222

2
22

Аналогично СВ = l (по теореме Пифагора). Третьей
наклонной не может быть по свойству наклонных. Что и
требовалось доказать.

№ 22*. Докажите, что прямая, отстоящая от центра окружности
на расстояние, меньшее радиуса, пересекает окружность
в двух точках.

Пусть дана окружность с центром О и радиусом R и прямая
а, отстоящая от центра на расстояние h < R.

Так как R > h, то из точки О можно провести две и только
две наклонные длиной R (см. задачу № 21 § 7). Обозначим эти
наклонные ОС1 и ОС2  Так как ОС1 = OC2 = R, то точки С1 и С2

лежат на окружности с центром О и радиусом R. А значит,
прямая а имеет с окружностью две общие точки. В задаче
№ 14* § 5 было доказано, что окружность и прямая не могут
иметь более двух общих точек.
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Значит, если расстояние от центра окружности до прямой
меньше радиуса, то прямая пересекает окружность в двух и
только двух различных точках. Что и требовалось доказать.

№ 23. Докажите, что любая хорда окружности не больше
диаметра и равна диаметру только тогда, когда сама
является диаметром.

Задача решена в учебнике на стр. 88 п. 66.

№ 24. Докажите, что точки А, В, С лежат на одной прямой,
если: 1) АВ = 5 м, ВС = 7 м. АС = 12 м; АВ = 10,7,
ВС = 17.1, АС = 6,4.

АВ + ВС=12=АС АС+АВ=6,4+10,7=17,1=ВС

Так как расстояние между двумя из этих точек равно сумме
расстояний от них до третьей точки, значит, эти точки лежат на
одной прямой. Что и требовалось доказать.

№ 25. Докажите, что любая сторона треугольника больше
разности двух других его сторон.

Пусть стороны треугольника а, b, с.
В любом треугольнике каждая сторона меньше суммы двух

других сторон (неравенство треугольника).
а + b > с, тогда, а > с - b,
а + с > b, тогда, с > b - а,
b + с > a, тогда, b > а - с.
Так что любая сторона больше разности двух его сторон. Что и

требовалось доказать.

№ 26. Может ли у параллелограмма со сторонами 4 см и 7 см
одна из диагоналей быть равной 2 см?
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Диагональ разбивает параллелограмм на два треугольника
со сторонами 2 см, 4 см, 7 см, но неравенство треугольника не
выполняется, так как 7 см < 2 см + 4 см — неверно, значит
диагональ не может быть равной 2 см.
Ответ: не может.

№ 27. В треугольнике одна сторона равна 1,9 м, а другая —
0,7 м. Найдите третью сторону, зная, что ее длина равна
целому числу метров.

В треугольнике каждая сторона, меньше суммы двух других
сторон, но больше их разности. Пусть x — третья сторона
треугольника, а = 1,9 м, b = 0,7 м – две другие стороны. Тогда

a - b < x < a + b, так что
1,9 - 0,7 < x < 1.9 + 0,7; 1,2 < x < 2,6.
Так как x — целое число, то x = 2.

Ответ: 2 м.

№ 28*. Докажите, что медиана треугольника АВС, проведенная
из вершины А, меньше полусуммы сторон АВ и АС.

Пусть в ∆АВС медиана АА1. Нужно доказать, что

2
1

ACABAA +
<

Продолжим медиану AA1 за А1 и на продолжении отложим
A1D= =АA1. Тогда полученный четырехугольник ABDC будет
параллелограммом, так как его диагонали AD и ВС в точке
пересечения делятся пополам, значит, BD = АС. К тому же
AD=2АА1.

В ∆ABD сторона меньше суммы двух других сторон, то есть
AD < АВ + BD, 2АА1 < АВ + АС.

AA1<
2

ACAB + .

Что и требовалось доказать.
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№ 29*. Известно, что диагонали четырехугольника
пересекаются. Докажите, что сумма их
длин меньше периметра, но больше
полупериметра четырехугольника.

Пусть диагонали АС и BD
четырехугольника ABCD пересекаются в
точке О. Нужно доказать, что АС + BD
больше полупериметра четырехугольника
ABCD, но меньше периметра. Применяя
неравенство треугольника для ∆ АОВ, ∆

ВОС,
∆ COD, ∆ AOD получим:

АО + ОВ > АВ.
ВО + ОС > ВС,

 + ОС + OD > DC,
АО + OD > AD,

Сложив почленно неравенства, получим:
2ОВ + 2ОС + 2OD + 2АО > АВ + ВС + CD + AD;
2((ВО + OD) + (АО + ОС)) >РABCD.

2(BD + АС) > РABCD, BD + AC>
2
1 PABCD.

Рассмотрев неравенство треугольника для ∆ АВС, ∆ ADC, ∆
DAB, ∆ DCB, получим:

АС < АВ + ВС,
 + АС < AD + DC,

BD < АВ + AD,
BD < ВС + CD.

2АС + 2BD < 2АВ + 2ВС + 2CD + 2AD, АС + BD < РABCD.

2
1 PABCD < АС + BD < РABCD.

Что и требовалось доказать.

№ 30. Отрезки АВ и CD пересекаются в точке О. Докажите, что
сумма расстояний от любой точки плоскости до точек А,
В. С и D не меньше, чем ОА + ОВ + ОС + OD.

http://alexbooks.ucoz.com



51

Используя неравенство треугольника для ∆ ABX и ∆ CDX
получим:

АХ + ВХ ≥АВ, АВ = АО + ОВ,
СХ + DX ≥CD, CD = СО + OD, то есть
AX + ВХ + СХ + DX ≥ АВ + CD,
AX + ВХ + СХ + DX ≥ АО + ОВ + СО + OD.
Что и требовалось доказать.

№ 31*. На прямолинейном шоссе требуется указать место
автобусной остановки так, чтобы сумма расстояний от
нее до населенных пунктов А и В была наименьшей.
Рассмотрите два случая: 1) населенные пункты
расположены по разные стороны от шоссе; 2) населенные
пункты расположены по одну сторону от шоссе.

1)

Обозначим шоссе а.
Если А и В лежат по разные стороны от а, то остановка О

должна быть в точке пересечения отрезка АВ с а. Если О1 не
лежит на АВ, то по неравенству треугольника в  ∆ AO1В  сумма
двух сторон треугольника больше третьей стороны; то есть ВО1

+ АО1> АВ, ВО1 + АО1 > ВО + АО, значит, ВО + АО = АВ —
наименьшая сумма расстояний от остановки О до населенных
пунктов А и В. И точка О – искомая.

2)
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Построим точку В1, симметричную В относительно прямой
а. Пусть точка О — точка пересечения АВ1 и а. Тогда сумма
расстояний от О до А и В1 будет наименьшей. Так как ОВ = ОВ1

то и сумма расстояний от О до А и В тоже будет наименьшей и
АО + ОВ = АВ1.

№ 32. Могут ли стороны треугольника быть
пропорциональными числам 1, 2, 3?

Пусть х, 2х, 3х, — стороны треугольника, а х некоторый
коэффициент. Воспользуемся неравенством треугольника: х + 2х
> 3х. Но это неверно. Значит такого  треугольника не
существует.
Ответ: не могут.

№ 33. Докажите, что в треугольнике каждая сторона меньше
половины периметра.

Пусть а, b, с — стороны треугольника. По неравенству
треугольника:

c<a + b, c + c<a + b + c, 2c<a + b + c.

2
cbac ++

<

2
Pc <

Что и требовалось доказать.

№ 34. Внутри окружности радиуса R взята точка на расстоянии
d от центра. Найдите наибольшее и наименьшее
расстояния от этой точки до точек окружности.
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Пусть D — произвольная точка на окружности.
По неравенству треугольника: OD≤ ОС+CD, R ≤ d+CD, CD ≥ R

- d.
Здесь равенство достигается только при совпадении точек D и

В.
CD ≤ OD + ОС,
CD ≤ R + d
Здесь равенство достигается только при совпадении точек D и

А. Значит, наименьшее расстояние CD равно R – d, а наибольшее
R + d.
Ответ: R + d; R - d.

№ 35. Вне окружности радиуса R взята точка на расстоянии d
от центра. Найдите наибольшее и наименьшее
расстояния от этой точки до точек окружности.

Задача решается  аналогично предыдущей.
Ответ: R + d; R - d.

№ 36. Могут ли пересекаться окружности, центры которых
находятся на расстоянии 20 см, а радиусы 8 см и 11 см?
Объясните ответ.

Пусть О1, и O2 — центры окружностей. Если окружности
пересекаются в некоторой точке D, то должно быть:

О1,D + О2D ≥ O1O2(по неравенству треугольника), то есть
R1 + R2 ≥ d,
8 + 11 ≥ 20 — неверное неравенство, а значит, окружности

не могут пересекаться.
Ответ: не могут.

№ 37. Могут ли пересекаться окружности, центры которых
находятся на расстоянии 5 см, а радиусы 6 см и 12 см?
Объясните ответ.
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Допустим, что данные окружности пересекаются в точке А.
Следовательно O1A = R1 = 6 см, O2A = R2 = 12 см, O1O2 = 5 см.
Согласно неравенству треугольника АО2 ≤ AO1 + O1O2, то есть
12 ≤ 6 + 5, что неверно. Значит окружности не пересекаются.
Ответ: не могут.

№ 38*. Докажите, что в задаче 36 окружности находятся одна
вне другой, а в задаче 37 окружность радиуса 6 см
находится внутри окружности радиуса 12 см.

1) Надо доказать, что если расстояние между центрами
окружности 20 см, а радиусы 8 см и 11 см, то окружности
находятся одна вне другой.

Примем O1, O2— центры окружностей, а R1, R2 — их
радиусы; О1О2 = 20 см, R1 = 8 см, R2 = 11 см.

Допустим, что эти окружности имеют общую внутреннюю
точку А, следовательно О1А ≤ R1, О2А ≤ R2. Так как для любых
трех точек расстояние между любыми двумя из них не больше
суммы расстояний от них до третьей точки, то O2O1 ≤ О1А+О2А,
O1O2 ≤ R1+R2 так как О1А ≤ R1, О2А. ≤ R2 Получим 20 ≤ 8 + 11, 20
≤19, что неверно, а значит, окружности не имеют общих
внутренних точек и лежат одна вне другой.
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2) Надо доказать, что если O1O2 = 5 см, а R1 = б см, R2 = 12
см, то окружность с центром О1 и радиусом R1, находится
внутри второй окружности с центром О2 и радиусом R2.

Первая окружность находится внутри второй, если все точки
первой окружности являются внутренними точками второй
окружности.

Предположим, что существует точка В на первой
окружности, которая лежит вне второй окружности.

Следовательно ВО1 = R1; ВО2 > R2

ВО1 = 6 см; ВО2 > 12 см.
По неравенству треугольника для точек В, О1, О2 получим:
BO2 ≤ ВО1 + O1O2;
ВО2≤ 6 + 5;
BO2 ≤ 11 см.
Получили противоречие (BO2 > 12; ВО2 ≤ 11). Значит, все

точки первой окружности являются внутренними точками
второй окружности, то есть первая окружность лежит внутри
второй.

№ 39. Могут ли пересекаться окружности с радиусами R1 и R2
и расстоянием между центрами d, если R1 + R2 < d?

Пусть О1 и O2 — центры окружностей. Если окружности
пересекаются в некоторой точке D, то по неравенству
треугольника:

O1D + О2D ≥ O1O2,, то есть R1 + R2 ≥ d. Но по условию
задачи R1 + R2 < d. Так что окружности пересекаться не могут.
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Ответ: не могут.

№ 40*. Даны три положительных числа а, b, с,
удовлетворяющие условиям а ≤ b ≤ с < а + b. Докажите
последовательно утверждения:

1) a
c

bac
<

−+
<

2
0

222
,

2) существует прямоугольный треугольник BCD, у

которого гипотенуза ВС = а, а катет BD = 
c

bac
2

222 −+ ;

3) треугольник АВС, у которого ВС = а, АВ = с, а

расстояние BD равно 
c

bac
2

222 −+ , имеет сторону AС = b.

1) Докажем, что для трех положительных чисел а, b, с, таких
что 0 < а ≤ b ≤ с < а + b, выполняется неравенство:

a
c

bac
<

−+
<

2
0

222
,

c
abcbc

c
abc

c
bac

2
))((

2
)(

2

2222222 ++−
=

+−
=

−+

По условию с ≥ b, а значит (с - b) ≥ 0, а так как а, b, с

положительные числа, то 0
2

))(( 2
>

++−
c

abcbc , то есть

0
2

222
>

−+
c

bac

Рассмотрим разность =−
−+ a

c
bac

2

222

c
bacbac

c
bac

ac
bacac

c
acbac

2
))((

2
)(

)2(
2

2

22

222222

+−−−
=

−−
=

=
−−+

=
−−+

=

По условию с < a + b, следовательно с - а - b < 0, с ≥ а,
следовательно c – a ≥ 0,a c – a + b > 0, так как b –
положительное число

так что 0
2

))((
<

+−−−
c

bacbac .

Чем доказано неравенство a
c

bac
<

−+
<

2
0

222
.
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2) Докажем, что существует прямоугольный ∆BCD, у
которого гипотенуза ВС = а, катет

BD = 
c

bac
2

222 −+

Мы доказали, что а, 
c

bac
2

222 −+ положительное число,

причем a
c

bac
<

−+
2

222
. Можно построить отрезок ВС = а и

отрезок BD = 
c

bac
2

222 −+ , причем BD < ВС, так как

BD = )(
2
1 22

c
bc

c
a

−+ , а отрезки 
c
aax ⋅

= ; 
c
bby ⋅

=  можно

построить способом построения четвертого пропорционального
отрезка. Следовательно, можно построить прямоугольный
∆BDC (по катету и гипотенузе) с прямым углом D, катетом BD
и гипотенузой ВС.

3) Докажем, что ∆АВС, в котором ВС = а, АВ = с, а

расстояние BD = 
c

bac
2

222 −+ , имеет сторону АС = b.

Рассмотрим прямоугольный ∆BDC, в котором BD =

= 
c

bac
2

222 −+  и ВС = а.

По теореме Пифагора отрезок CD = 
2222

2
2 









 −+
−

c
baca  —

катет в ∆ BDC.

AD=AB-BD=
c

baсс
2

222 −+
−

∆ ACD – тоже прямоугольный, так что
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AC2=AD2+CD2=

( ) .

22
222222

2222
2

2222

babacc

c
baca

c
bacс

=+−+−=

=








 −+
−+









 −+
−

Так что AC=b
Что и требовалось доказать.

№ 41. Даны три положительных числа а, b, с. Докажите, что
если каждое из этих чисел меньше суммы двух других,
то существует треугольник со сторонами а. b, с.

Пусть числа а, b, с расположены в порядке их возрастания,
то есть а ≤ b ≤ с. Так как каждое из чисел меньше суммы двух
других, по условию то с < а + b. Значит а, b, с удовлетворяют
условиям задачи № 40, и существует треугольник со сторонами
а, b, с.

Что и требовалось доказать.

№ 42. Можно ли построить треугольник со сторонами:
1) a = 1 см, b = 2 см, с = 3 см;
2) a = 2 см, b = 3 см, с = 4 см;
3) a = 3 см, b = 7 см, с = 11 см;
4) a = 4 см, b = 5 см, с = 9 см?

Если большая сторона меньше суммы двух других сторон,
то треугольник построить можно.

1) а = 1 см; b = 2 см; с = 3 см,
3 < 1 + 2 — неверно, значит треугольник построить нельзя.
2) а = 2 см; b = 3 см; с = 4 см,
4 < 2 + 3 — верно, значит треугольник можно построить.
3) а = 3 см; b = 7 см; с = 11 см, 11 < 7 + 3 — неверно, значит

треугольник построить нельзя.
4) а = 4 см; b = 5 см; с = 9 см, 9 < 5 + 4 — неверно, значит

треугольник построить нельзя.
Ответ: 1) нет; 2) да; 3) нет; 4) нет.

№ 43*. Даны две окружности с радиусами R1, R2 и расстоянием
между центрами d. Докажите, что если каждое из чисел
R1, R2 и d меньше суммы двух других сторон, то
окружности пересекаются в двух точках.
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Так как d < R1 + R2; R1 < d + R2;
R2< d + R1 , то можно построить треугольник со сторонами, длина
которых R1, R2, d. Обозначим этот треугольник O1O2A, где О1О2= d,
O1A = R1; О2А = R2. По одну сторону от прямой О1О2 расположен
∆ О1АО2. Следовательно, по другую сторону от О1О2 можно
отложить угол О1О2В, равный углу О1О2А, и угол O2O1В, равный
углу O2O1A. Получится ∆O1O2В=∆O1O2A по стороне и двум
прилежащим к ней углам. Значит, О1В = О1А = R1 и О2В = О2А =
R2. Значит, точки А и В принадлежат обеим окружностям, а так
как две окружности не могут иметь более двух общих точек, то
окружности пересекаются в двух и только двух построенных нами
точках А и В.

Что и требовалось доказать.

№ 44. У прямоугольного треугольника один катет равен 8 см, а
синус противолежащего ему угла равен 0,8. Найдите
гипотенузу и второй катет.

а = 8 см, sina = 0,8. ,sin
c
a

=α тогда 10
8,0
см8

sin
==

α
=

ac  см;

b = 3664100810 2222 =−=−=− ac  = 6 см.
Ответ: 10 см; 6 см.

№ 45. В прямоугольном треугольнике гипотенуза равна а, а
один из острых углов α. Найдите второй острый угол и
катеты.
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Так как ∠В+α=90о, то ∠В = 90° - α.

Далее, 
BC
AB

=αsin ; значит 
BC
AC

=αcos , так что

АС=ВСсosα=asinα
Ответ: 90° – α; asinα; acosα.

№ 46. В прямоугольном треугольнике катет равен a, а
противолежащий ему угол α. Найдите второй острый
угол, противолежащий ему катет и гипотенузу.

∠С = 90° - α, так как ∠С+α=90о

AC
BC

=αsin , поэтому 
α

=
α

=
sinsin

aBCAC

AC
AB

=αcos , так что

.
sin
coscos

sin
cos

α
=

α
α

=α⋅=α=
tg
aaaACAB

Ответ: 90° - α; 
αtg

a ; 
αsin

a

№ 47. В прямоугольном треугольнике даны гипотенуза с и
острый угол α. Найдите катеты, их проекции на
гипотенузу и высоту, опущенную на гипотенузу.
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,cos
AB
AC

=α АС = АВ cosα = с cosα.

,sin
AB
BC

=α ВС = АВ sinα = с · sinα. Далее, ∠DCB=90o–

– ∠B=∠α=∠A.
Так что BD = ВС sinα = α=α⋅α 2sinsinsin cc .
AD = АС cosα = α=α⋅α 2coscoscos cc .
CD = АС sinα= с sinα cosα.

№ 48. 1) Найдите sin22°; sin22°36’; sin22°38’; sin 22°41’; соs68°;
соs68°18'; cos68°23’.
2) Найдите угол х, если sinx = 0,2850; sinx = 0,2844; cosx =
0,2710.

1) sin 22° ≈ 0.3746; cos 68° ≈ 0,3746;
sin 22°36' ≈ 0,3843; cos 68°18' ≈ 0,3697;
sin 22°38' ≈ 0,3848; cos 68°23' ≈ 0,3684.
sin 22°41’ ≈ 0,3856;

2) sinx = 0,2850 при sinx = 0,2844 при cosx = 0,2710 при
x = 16°34'; x = 16°З1’; x = 74°17'.

№ 49. Найдите значения синуса и косинуса углов: 1) 16°;
2) 24°36’; 3) 70°32'; 4) 88°49'.

1) sin 16° = 0,2756;
cos 16° = 0.9613.
2) sin 24°36’ = 0,4163;
cos 24°36' = 0,9092.
3) sin 70°32' = 0,9428;
cos 70°32' = 0,3333.
4) sin 88°49’ = 0,9998;
cos 88°49' = 0,0206.
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№ 50. Найдите величину острого угла х, если: 1) sinx = 0,0175;
2) sinx = 0,5015;3) cosx = 0,6814; 4) cosx = 0,0670.

1) sin x = 0,0175 при x = 1°.
2) sin x = 0,5015 при x = З0°6·.
3) cos x = 0,6814 при x = 47°3’.
4) cos x = 0,0670 при x = 86°9'.

№ 51. Найдите значение тангенса угла: 1) 10°; 2) 40°40’;
3) 50°30'; 4) 70°15'.

1) tg 10° = 0.1763; 2) tg 40°40' = 0,8591;
3) tg 50°30' = 1,213; 4) tg 70°15' = 2.785.

№ 52. Найдите острый угол х, если: 1) tgx = 0,3227;
2) tgx = 0,7846; 3) tgx = 6.152; 4) tgx = 9,254.

1) tg x = 0.3227; 2) tg x = 0,7846;
x = 17°5З’. x = З8°7’·.

3) tg x = 6,152; 4) tg x = 9,254;
x = 80°46'. x = 83°50'.

№ 53. Высота равнобедренного треугольника равна 12,4 м, а
основание 40,6 м. Найдите углы треугольника и боковую
сторону.

АВ = ВС (так как треугольник равнобедренный).
BD является высотой, а значит, и медианой, так что

AD = 
2
1 40,6 м = 20.3 м.

АВ= ≈+=+ 2222 4,123,20BDAD 23,78 м (по теореме Пифагора.

6108,0
3.20
4,12

≈==∠
AD
BDAtg , значит ∠A = 31°25’.

∠А = ∠С = 31°25' (углы при основании равнобедренного
треугольника). ∠В = 180° – 2 ⋅ З1°25'= 117°10’.
Ответ: 23,78 м; З1°25'; З1°25'; 117°10’.
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№ 54. Отношение катетов прямоугольного треугольника равно
19: 28. Найдите его углы.

tg ∠А = ≈
28
19  0,6786, так что ∠А = 34°10'. Далее,

∠В = 90° – ∠А = 90° – 34°10' = 55°50'.
Ответ: 90°; 34°10'; 55°50'.

№ 55. Стороны прямоугольника равны 12,4 и 26. Найдите угол
между диагоналями.

AD = 
2
1 АС = =

2
4,12 6,2; BD = 

2
1  ОС = =

2
26 13;

tg ∠ABD = =
BD
AD

≈
13

2,6  0,4769;

Так что ∠ABD = 25°30'; ∠ABC =2∠ABD = 51°.
Ответ: 51°.

№ 56. Диагонали ромба равны 4,73 и 2,94. Найдите его углы.

ВО = OD = 
2
94,2

2
1

=BD = 1,47;

АО = ОС = 
2
73,4

2
1

=AC = 2,365;

tg ∠BCO = 
OC
BO 1,47: 2,365 ≈ 0,6216, так что ∠ВСО = 31°52';

∠BCD = 2 ∠ВСО = 31°52' •2 = 63°44';
∠А = ∠С=63°44';
∠В = ∠D = 180о–∠А=180° – 63°44' = 116°6'.
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Ответ: 63°44'; 116°16'.

№ 57. Сторона ромба 241 м, высота 120 м. Найдите углы.

4979,0
241
120sin ≈=α , значит α = 29°52';

β = 180о– α = 180° – 29°52' = 150°8'.
Ответ: 29°52' и 150°8'.

№ 58. Радиус окружности равен 5 м. Из точки, отстоящей от
центра на 13 м, проведены касательные к окружности.
Найдите длины касательных и угол между ними.

∆АВО — прямоугольный, так что

АВ = 14425169513 2222 =−=−=− OBAO  = 12 м.
∠A = 2 ∠ВAO.

sin ∠BAO = ≈
13
5

AO
BO 0,3846, так что

∠BAO = 22°37, а значит
∠A = 2·22°37' = 45°14'.

Ответ: 12 м; 45°14'.

№ 59. Тень от вертикально стоящего шеста, высота которого 7
м, составляет 4 м. Выразите в градусах высоту солнца
над горизонтом.

http://alexbooks.ucoz.com



65

tg α = ≈
4
7 1,75, так что

α = 60°16’.
Ответ: 60°16’.

№ 60. Основание равнобедренного прямоугольного
треугольника равно а. Найдите боковую сторону.

Углы при основании равнобедренного прямоугольного
треугольника равны 45°. Пусть боковая сторона равна х, тогда:

sin 45° = 
a
x ; x = a sin 45° = 

2
2a .

Ответ: 
2

2a .

№ 61. Найдите неизвестные стороны и острые углы
прямоугольного треугольника по следующим данным:
1) по двум катетам:
а) а = 3, b = 4;
б) a = 9, b = 40;
в) a = 20, b = 21;
г) a = 11, b = 60;
2) по гипотенузе и катету:
а) с = 13, a =·5;
б) с = 25, a = 7;
в) a = 17, а = 8;
г) с = 85, a = 84;
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3) по гипотенузе и острому углу:
а) с =·2, α = 20°;
б) с = 4, α = 50°20';
в) с = 8, α = 70°36’;
г) с = 16, α = 76°21’;
4) по катету и противолежащему углу:
а) a = 3, α = 30°27’;
б) а = 5, α = 40°48’;
в) a = 7, α = 60°85';
г) a = 9, α = 68°'.

1) По двум катетам:
а) а = 3; b = 4;

с = 2516943 2222 =+=+=+ ba  = 5.

tg α = 75,0
4
3

==
b
a , '5236°=α  '853°=β

2) По гипотенузе и катету:
а) с = 13; а = 5.

b = 14425169513 2222 =−=−=− ac  = 12.

sin α = ≈
13
5  0,3836, '3722°=α  '2369°=β .

3) По гипотенузе и острому углу:
а) с = 2; α = 20°.

sin 20° = 
c
a ; а = с sin 20° = 2 · 0,3420 = = 0,684 ≈ 0,68.

cos 20° = 
c
b ; b = с cos 20° = 2 · 0,9397 = 1,879 ≈ 1,88.

β = 90° – 20° = 70°.
4) По катету и противолежащему углу:
а) а = 3; α = 30°27'; β = 90° - 30°27' = 59°33".

sinα = sin30°27’ = 
c
a ;

с = ≈=
5068,0
3

'2730sin o

a 5,92.

tg 30°27’ = 
b
a ;

b = ≈=
5879,0
3

'2730otg
a 5,1.
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Задания б), в), г) выполняются аналогично.

№ 62. Упростите выражения:
1) 1 – sin2α;
2) (1 – cosα)(l + cosα);
3) 1 + sin2α + cos2α;
4) sinα - sinα cos2α;
5) sin4a + cos2a + 2sin2α соs2α;
6) tg2α – sin2α tg2α;
7) cos2α + tg2α cos2α;
8) tg2α (2cos2α + sin2α - 1);

9) 
α

α+α−
2

42

cos
1 tgtg .

1) 1 – sin2α =(sin2a + cos2α) – sin2α = cos2α.
2) (1 - cosα )(1 + cosα) = 1 – cos2α = (sin2α + cos2α)– cos2α =

sin2α.
3) 1 + sin2α + cos2α = 1 + 1 = 2.
4) sinα - sinα cos2α = sinα (1 – cos2α ) = sinα·sin2α = sin3a.
5) sin4α + cos4α + 2sin2α cos2α = (sin2α + cos2α)2 = 12 = 1.
6) tg2α – sin2α tg2α = tg2α (1 – sin2α) = tg2α·cos2α = sin2α.

7) cos2α + tg2αcos2α = cos2α (1 + tg2α) = 1
cos

1cos 2
2 =

α
⋅α

8) tg2α(2cos2a + sin2α – 1 ) = tg2α (cos2α + cos2α + sin2α – 1) =

= α=α⋅
α
α

=α⋅α 22
2

2
22 sincos

cos
sincostg .

9) =α+α−
α

=
α

α+α− )1(
cos

1
cos

1 42
22

42
tgtgtgtg (1+ tg2α )(1 -tg2

α+tg4α)= = 1 + tg6α.
(Пользуемся формулой (а + b)(a2 – ab + b2) = а3 + b3.)

№ 63. Вычислите значения sinα и tgα, если:

1) cosα = 
13
5 ; 2) cosα = 

17
15 ; 3) cosα = 0,6.

Задача решена в учебнике на стр. 91 п. 68.
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№ 64. Найдите cosα и tgα, если. 1) sinα = 
5
3 ; 2) sinα = 

41
40 ;

3) sinα = 0,8.

1) sinα = 
5
3

sin2α + cos2α = 1.

cosα = 
5
4

25
16

25
91

5
31sin1

2
2 ==−=






−=α− .

4
3

45
53

5
4:

5
3

cos
sin

=
⋅
⋅

==
α
α

=αtg .

Задания 2) и 3) решаются аналогично заданию 1).

№ 65. Постройте угол α, если известно, что: 1) cosα = 
7
4 ;

2) sinα = 
7
4 ; 3) sinα = 0,5; 4) tgα = 

5
3 ; 5) tgα = 0,7.

Задача решается путем построения прямоугольного треугольника
по катету и гипотенузе.

1) cosα = 
7
4 ; 2) sinα = 

7
4 ; 3) sinα = 0,5;

4) tgα = 
5
3 ; 5) tgα = 0,7

№ 66. В прямоугольном треугольнике с гипотенузой a и углом
60° найдите катет, противолежащий этому углу.

,60sin
a
bo = так что .

2
360sin aab =°=
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Ответ: 
2

3a .

№ 67. Найдите радиус г окружности, вписанной в
равносторонний треугольник со стороной а, и радиус R
окружности, описанной около него.

У равностороннего треугольника центр вписанной
окружности совпадает с центром описанной, так как
биссектрисы лежат на серединных перпендикулярах к сторонам
треугольника.

Так что радиус вписанной окружности r = 
2
a . tg30° = 

32
a .

,
2

30cos
R
ao = поэтому

Радиус описанной окружности

332
2

2
3:

2
30cos:

2
aaaaR =

⋅/

/⋅
==°= .

Ответ: 
32

a ;
3

a .

№ 68. В треугольнике один из углов при основании равен 45°, а
высота делит основание на части 20 см в 21 см. Найдите
большую боковую сторону1.

Рассмотрим ∆ABD.
∠А = 45° (по условию).
∠D = 90° (так как BD ⊥ АС), значит ∠ABD = 45° и

                                                       
1 Иногда в произвольном треугольнике, необязательно

равнобедренном, сторона, проведенная горизонтально, называется
основанием, а две другие — боковыми сторонами, как в данной задаче.
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∆ABD — равнобедренный, поэтому АD = BD = 20, а DC =
21.

Далее

АВ = 22040024004002020 2222 =⋅=+=+=+ BDAD ,

ВС = 294414002120 2222 =+=+=+ BDDC .
Большая боковая сторона 29 см. Если AD = 21, а DC = 20, то

АВ = 21 2 , ВС = 29, значит большая боковая сторона равна
21 2 см ≈ 29,7 см.
Ответ: 29 см или 21 2 см ≈ 29,7 см.

№ 69. У треугольника одна из сторон равна 1 м, а прилежащие
к ней углы равны 30° и 45°. Найдите другие стороны
треугольника.

Проведем BD⊥AC
∆BDC — равнобедренный, (так как ∠С=∠DBC=45o) BD =
DC. Пусть BD = х м.
АС = 1 м; AD = 1 – х.

x
x

AD
BDtg

−
==°

1
30 ,

( ) .
31

1

3
11

3
1

301
30,30301

+
=

+
=

+
==+ o

o
oo

tg
tgxtgtgx

Так что CDBD =
+

=
31

1 .

BC
BD

=o45sin
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517,0
31

2
2
2

31
1

45sin
≈

+
=÷

+
=

°
=

BDBC м.

AB
BD

=°30sin ,

732,0
31

2
2
1

31
1

30sin
≈

+
=÷

+
=

°
=

BDAB  м.

Ответ:  ≈ 0,517 м; ≈ 0,732 м.

№ 70. Диагональ прямоугольника в два раза больше одной из
его сторон. Найдите углы между диагоналями.

Диагонали прямоугольника равны и точкой пересечения
делятся пополам. Пусть CD х, тогда АС = 2х, ∠CAD = 30° (в
прямоугольном треугольнике катет, противолежащий углу 30°,
равен половине гипотенузы).

∆AOD — равнобедренный, значит и ∠ODA = 30°. Тогда
∠AOD = 180° – 2 ·30° = 120°.
∠AOD и ∠DOC — смежные, поэтому
∠COD = 180° – 120° = 60°.

Ответ: 60° и 120°.

№ 71. Диагонали ромба равны a и а 3 . Найдите углы ромба.
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Диагонали ромба перпендикулярны друг другу, точкой
пересечения делятся пополам и являются биссектрисами углов
этого ромба. Используя эти свойства получим:

AO = 
2
a ; BO = 

2
3a

tg∠BAO = ,32
2

3
22

3
=⋅=÷=

ΑΟ
ΒΟ

a
aaa  значит

∠ВАО = 60°.
∠А = 2∠ВАО = 2 · 60° = 120°;
∠A = ∠ С = 120°.
∠А и ∠В — углы ромба, прилежащие к одной стороне,

значит
∠ А+∠ В=180°, то есть
∠ В = 180° – ∠А = 180° – 120° = 60°.
∠D = ∠ В = 60°.
∠ С = ∠ А = 120.

Ответ: 60°, 60°, 120°, 120°.

№ 72. Какой из углов больше — α или β, если: 1)sinα = 
3
1 ;

sinβ = 
4
1 ; 2) sinα = 

3
2 ; sinβ = 

4
3 ; 3) cosα = 

7
3 ; cosβ = 

5
2 ;

4) соsα = 0,75, cosβ = 0,74; 5) tgα = 2,1, tgβ = 2,5;

6)tgα = 
3
8 , tgβ = 

2
5 ?

При решении задачи используем теорему 7.5.

1) sina = 
3
1 ; sinβ = 

4
1 ; sinα > sinβ. Тогда, α > β.

2) sinα = 
3
2 ; sinβ = 

4
3 ;

sinα < sinβ, тогда, α < β.

3) cosα = 
7
3 ; cosβ = 

5
2 ;

cosα > cosβ, тогда, α < β.
4) cosα = 0,75; cosβ = 0,74; cosα > cosβ. Тогда, α < β.
5) tgα = 2,1; tgβ = 2,5; tgα < tgβ. Тогда, α < β.
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6) tgα = 
3
8 , tgβ = 

2
5 ; tgα > tgβ. Тогда, α > β.

№ 73. У прямоугольного треугольника АВС угол А больше
угла В. Какой из катетов больше — АС или ВС?

∠A > ∠В, тогда, согласно теореме 7.5 sin∠A > sin∠B.
Но ВС = AB sin∠ А, а
АС = АВ sin∠ В. Так что
ВС > АС, так как АВ = АВ, sin∠А > sin∠В.

Ответ: ВС.

№ 74. У прямоугольного треугольника АВС катет ВС больше
катета АС. Какой угол больше — А или В?

Угол А больше. Решение задачи решается аналогично
решению № 73.
Ответ: ∠А.

§ 8. Декартовы координаты на
плоскости

№ 1. Проведите оси координат, выберите единицу длины на
осях, постройте точки с координатами: (1; 2), (-2; 1),
(-1; -3), (2; -1).
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№ 3. На прямой, параллельной оси х, взяты две точки. У
одной из них ордината у = 2. Чему равна ордината
другой точки?

У всех точек на прямой, параллельной оси х, ординаты
точек равны, значит ордината другой точки тоже равна 2.
Ответ: 2.

№ 4. На прямой, перпендикулярной оси х, взяты две точки. У
одной из них абсцисса х = 3. Чему равна абсцисса другой
точки?

Прямая, перпендикулярна  оси х, а значит параллельна оси у,
поэтому абсцисса другой точки тоже равна 3.
Ответ: 3.

№ 5. Из точки А (2; 3) опущен перпендикуляр на ось х.
Найдите координаты основания перпендикуляра.

А

1 2

1
3

В

Ответ: (2; 0).

№ 6. Через точку А (2; 3) проведена прямая, параллельная оси
х. Найдите координаты точки пересечения ее с осью у.
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А

1 2

1

3 С

Ответ: (0; 3).

№ 7. Найдите геометрическое место точек плоскости ху, для
которых абсцисса x = 3.

Геометрическим местом точек плоскости ху, для которых
абсцисса х = 3, является прямая, перпендикулярная оси х,
параллельная оси у и проходящая через точку (3;0), то есть
отстоющая от оси у на 3 ед. вправо.

№ 8. Найдите геометрическое место точек плоскости ху, для
которых |х| = 3.

Геометрическое место точек, для которых |х| = 3, состоит из
двух прямых, параллельных оси у, отстоящих от нее на 3 ед.

№ 9. Даны точки А (-3; 2) и В (4; 1). Докажите, что отрезок
АВ пересекает ось у, во не пересекает ось х.

Задача решена в учебнике на стр. 101 п. 71.

№ 10. Какую из полуосей оси у (положительную или
отрицательную) пересекает отрезок АВ в предыдущей
задаче?

У точек А и В ординаты положительные, значит обе точки А
и В лежат в верхней полуплоскости. А значит отрезок АВ
пересекает положительную полуось оси у.

№ 11. Найдите расстояние от точки (-3; 4) до: 1) оси х; 2) оси у.

Расстояние от точки (-3;4) до оси х равно 4, а до оси у 3.
Ответ: 4; 3.
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№ 12. Найдите координаты середины отрезка АВ, если:
1) А (1; -2), В (5; 6); 2) А (-3; 4), В (1; 2); 3) А (5; 7),
В (-3; -5).

1)А (1; -2); В (5; 6). Пусть О — середина отрезка АВ. Тогда О
имеет координаты:

хо = 
2

51+  = 3, уо = 
2

62 +−  = 2. О (З; 2).

2) А (-3; 4); В (1; 2);

хо = 
2

13 +−  = – 1; уо = 
2

24 +  = 3. О (-1; 3).

3) А (5; 7); В (-3; -5);

хо = 
2

35 −  = 1; уо = 
2

57 −  = 1 O (1; 1).

Ответ: 1) (3; 2); 2) (-1; 3); 3) (1; I).

№ 13. Точка С — середина отрезка АВ. Найдите координаты
второго конца отрезка АВ, если: 1) А (0; 1), С (-1; 2);
2) А (-1; 3), С (1; -1); 3) А (0; 0), С (-2; 2).

1)А(0; 1); С(-1; 2). Пусть В(х; у) – второй конец, тогда

1
2

0
−=

+ x ; 2
2

1
=

+ y , откуда

x = – 2; y = 3 значит B(-2; 3)
А (-1; 3); С (1; -1); В (х; у) – второй конец отрезка.

1
2

1
=

+− x ; 1
2

3
=

+ y ; откуда

x = 3; y = -5,B(3; -5), значит,
А (0; 0); С (-2; 2); В (х; у) – второй конец отрезка.

2
2

0
−=

+ x ; 2
2

0
=

+ y , откуда

x = – 4; y = 4, значит, B(-4; 4).
Ответ: 1) (-2; 3); 2) (3; -5); 3) (-4; 4).

№ 14. Докажите, что четырехугольник ABCD с вершинами в
точках А (-1; -2), В (2; -5), С (1; -2), D (-2; 1) является
параллелограммом. Найдите точку пересечения его
диагоналей.

По свойству диагоналей четырехугольника ABCD —
параллелограмм, если координаты середин отрезков АС и BD,
совподают. Обозначим середину AC — O1, а BD — O2.
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А(-1;-2); С(1;-2); О1(х1;у1)

0
2

11
1 =

+−
=x ; 2

2
22

1 −=
−−

=y ; O1 (0; -2)

В (2, -5); D (-2. 1); О2 (х2; у2).
0

2
22

1 =
−

=x ; 2
2

15
2 −=

+−
=y O2 (0; -2)

Координаты середин совпали, значит, четырехугольник ABCD
— параллелограмм. Точка пересечения диагоналей (0; -2).
Ответ: (0; -2).

№ 15. Даны три вершины параллелограмма ABCD: А (1; 0),
В (2; 3), С (3; 2). Найдите координаты четвертой
вершины D и точки пересечения диагоналей.

Задача решена на стр. 102 п. 72.

№ 16. Найдите середины сторон треугольника с вершинами в
точках О (0; 0), А (0; 2), В (-4; 0).

Пусть (x1; y1) — середина ОА; (x2; y2) — середина АВ; (x3; y3)
— середина ОВ.

х1 = 
2

00 +  = 0, у1 = 
2

20 +  = 1; (0; 1);

х2 = 
2

40 −  = -2, у2 = 
2

02 +  = 1 (-2; 1);

х3 = 
2

40 −  = -2, у3 = 
2

00 +  = 0; (-2; 0)

Ответ: (0; 1); (-2; 1); (-2; 0).

№ 17. Даны три точки А (4; -2), В (1; 2), С (-2; 6). Найдите
расстояния между этими точками, взятыми попарно.

Расстояние между точками А(х1;у1) и В(х2;у2) вычисляется
по формуле:

( ) ( )2
12

2
12 yyxxAB −+−= ; в нашем случае

( ) ( ) 5251692214 22 ==+=−−+−=AB

( ) ( ) ;1010064366224 22 ==+=−−++=AC

( ) ( ) 5251696221 22 ==+=−++=BC
Ответ: АВ = 5; АС = 10; ВС = 5.
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№ 18. Докажите, что точки А, В, С в задаче 17 лежат на одной
прямой. Какая из них лежит между двумя другими?

АС = АВ + ВС,
10 = 5 + 5.
Так как сумма расстояний от точки В до точек А и С равна

расстоянию между этими точками, то точки А, В, и С лежат на
одной прямой. Причем В лежит между А и С.
Ответ: В.

№ 19. Найдите на оси x точку, равноудаленную от точек (1; 2)
и (2; 3).

Задача решена в учебнике на стр. 103 п. 73.

№ 20. Найдите точку, равноудаленную от осей координат и от
точки (3; 6).

Поскольку точка равноудалена от осей координат, то она
лежит на биссектрисе 1-го и 3-го координатных углов. Тогда ее
координаты А (х; х). То есть она удалена от координатных осей
на одинаковок расстояние.

Значит, AD = AC = х. D (0; х), С (х; 0).
Далее,

АО= =+−++−=−−− 2222 123669)6()3( xxxxxx

45182 2 +−= xx . Поскольку АО=АС=АD, то

45182 22 +−= xxx ;
x2 = 2х2- 18х + 45;
2х2 – х2 – 18х + 45 = 0;
x2 – 18х + 45 = 0.
x1 = 15; x2 = 3.

Ответ: (3; 3) или (15; 15).

№ 21*. Докажите, что четырехугольник ABCD с вершинами в
точках А (4; 1), В (0; 4), С (-3; 0), D (1; -3) является
квадратом.

Докажем, что ABCD — квадрат.
Вычислим длины сторон четырехугольника ABCD.

AВ = 25916)41()04( 22 =+=−+−  = 5,

http://alexbooks.ucoz.com



79

ВС = 25169)40()03( 22 =+=−+−−  = 5,

CD = 25916)03()31( 22 =+=−++  = 5,

AD = 25169)13()41( 22 =+=−−+−  = 5.
AВ = ВС = CD = AD = 5, значит, ABCD — ромб.
Вычислим диагонали ромба АС и BD.

АС = 2550)10()43( 22 ==−+−−

BD = 2550)43()01( 22 ==−−+− .
АС = BD.

Если диагонали параллелограмма (ромба) равны, то этот
параллелограмм является прямоугольником. В свою очередь
ромб, являющийся прямоугольником, — это квадрат, значит,
ABCD — квадрат.

Что и требовалось доказать.

№ 22. Докажите, что четыре точки (1; 0), (-1; 0), (0; 1), (0; -1)
являются вершинами квадрата.

Пусть А (-1; 0), В (0; 1), С (1; 0), D (0; -1) — вершины
четырехугольника.

1) АС = 24)00()11( 22 ==−+−−

BD = 24)11()00( 22 ==++− , так что AC = BD

2) AВ = 211)10()01( 22 =+=−+−− ,

ВС = 2)01()10( 22 =−+−
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CD = 2)10()01( 22 =++− ,

DA = 2)01()10( 22 ==−++ , так что AB=BC=CD=DA
Стороны и диагонали ABCD равны, значит, ABCD —

квадрат.
Что и требовалось доказать.

№ 23. Какие из точек (1; 2), (3; 4), (-4; 3), (0; 5), (6; -1) лежат на
окружности, заданной уравнением x2 + у2 = 25?

Подставим координаты всех точек в уравнение окружности:
1) (1; 2). 12 + 22 = 25 - неверно.
2) (3; 4), З2 + 42 = 25 - верно.
3) (0; 5), 02 + 52 = 25 - верно.
4) (5; -1). 52 + (-1)2 = 25 - неверно.
5) (-4; 3). (-4)2 + З2 = 25 - верно.
Значит точки (3; 4), (0; 5), (-4; 3) лежат на данной

окружности.

№ 24. Найдите на окружности, заданной уравнением

x2 + у2 = 169, точки:

1) с абсциссой 5;

2) с ординатой -12.

Пусть точка (5; у) лежит на окружности, тогда 52 + у2 = 169 и
у = ± 14425169 ±=−  = ±12. Получим две точки
(5; 12) и (5;-12).
2) Пусть точка (х; -12) лежит на окружности, тогда
х2 + (-12)2 = 169 и х = ± 25144169 ±=− = ± 5,
получим две точки (5;-12) и (-5;-12)

Ответ: 1) (5; 12); (5;-12); 2) (5; -12); (-5; -12).

№ 25. Даны точки А (2; 0) и В (-2; 6). Составьте уравнение
окружности, диаметром которой является отрезок АВ.

Найдем координаты центра окружности и радиус АВ —
диаметр. О — центр окружности. А (2; 0); В (-2; 6).

0
2

22
=

−
=x ; 3

2
60

=
+

=y , O(0; 3)
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R= 1394)30()02( 22 =+=−+−=AO , R = 13 .
Значит, уравнение окружности примет вид
(x – 0)2 + (y – 3 )2 = ( 13 )2, то есть .13)3( 22 =−+ yx

Ответ: x2 + (y – 3)2 = 13.

№ 26. Даны точки А (-1; -1) и С (-4; 3). Составьте уравнение
окружности с центром в точке С, проходящей через точку
А.

Найдем радиус окружности R=AC
R2 = (–1 + 4)2 + (–1 – 3)2 = 25, то есть R=5.
К тому же С (-4; З) — центр окружности, значит, ее

уравнение:
(x + 4)2 + (y – З)2 = 25.

Ответ: (x + 4)2 + (y – 3)2 = 25.

№ 27. Найдите центр окружности на оси х, если известно, что
окружность проходит через точку (1; 4) и радиус
окружности равен 5.

R = 5, О (а; 0) — центр окружности, А (1; 4) лежит на
окружности.

(1-а)2 + (4-0)2 = 52 – уравнение окружности. Подставим в
него координаты точки А, получим
1-2а + a2 + 16 – 25 = 0.
a2 – 2a – 8 = 0.
a1 = -2; a2 = 4, значит,
О (-2; 0) или О (4; 0).

Ответ: (-2; 0) или (4; 0).

№ 28*. Составьте уравнение окружности с центром в точке (1;2),
касающейся оси х.
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Заменим уравнение окружности с центром (1; 2), (х – I)2 +
+ (у – 2)2 = R2, где R — радиус окружности. Уравнение оси х: у
= 0. Окружность и ось х касаются, значит, система уравнений





=
=−+−

0
)2()1( 222

y
Ryx  имеет единственное решение.

Решим систему.
1) y = 0.
(х – 1)2 + (0 – 2)2 = R2,
х2 – 2х + 1 + 4 – R2 = 0,
х2 – 2х + (5 – R2 ) = 0.
Система будет иметь единственное решение (а; 0), если

данное уравнение будет иметь один корень х = а, то есть если D

= 0 или 
4
D =0.

Это значит:

4
D  = 1 – (5 – R2) = R2-4 = 0, то есть R=2, так как R>0. А

значит
 (х–1)2+ (у – 2)2 = 4 — уравнение искомой окружности.
Ответ: (x – 1)2 + (y – 2)2 = 4.

№ 29. Составьте уравнение окружности с центром (-3; 4),
проходящей через начало координат.

О (-3; 4) — центр окружности, А (0; 0) лежит на
окружности, поэтому R2 = (0 + 3)2 + (0-4)2 = 9 + 16 = 25 и

(x + 3)2 + (y-4)2 = 25 – уравнение искомой окружности.
Ответ: (x + 3)2 + (y – 4)2 = 25.
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№ 30*. Какая геометрическая фигура задана уравнением х2 + у2 +

+ ax + bу + с = 0, 0
44

22
>−+ cba ?

Преобразуем уравнение х2 + у2 + ax + bу + с = 0,

cbyyaxx −=⋅++⋅+
2

2
2

2 22 .

Прибавим к обеим частям 










+

44

22 ba :

cbabbyyaaxx −+=+⋅+++⋅+
4442

2
42

2
222

2
2

2

cbabyax −+=






 ++






 +
4422

2222

Так как 0
44

22
>−+ cba , то это уравнение окружности с

центром в точке О 





 −−

2
;

2
ba  и радиусом R = cba

−+
44

22
. Значит,

данное уравнение задает окружность.
Ответ: окружность.
№ 31. Найдите координаты точек пересечения двух

окружностей: x2 + y2 = 1, х2 + у2 – 2х + у – 2 = 0.
Координаты точек пересечения двух окружностей x2 + y2 = 1

и х2 + у2 – 2х + у – 2 = 0 являются решением системы









=−+−+
=+

022
,1

1

22

22

yxyx
yx

43421
.

1 – 2 х + у – 2 = 0,
–2х + у – 1 = 0,
у = 1 + 2х, подставляем в первое уравнение
x2 + (l + 2x)2 = 1,
x2 + l + 4x + 4x2 – l = 0,
5x2 + 4x = 0,

х(5х + 4) = 0, х1=0, .
5
4

2 −=x Получим
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



=
=

.1
,0

1
1

y
x










−=

−=

.
5
3

,
5
4

2

2

y

x
 - решения системы.

Точки пересечения (0; 1) и 





 −−

5
3;

5
4 .

Ответ: (0; 1); 





 −−

5
3;

5
4 .

№ 32. Найдите координаты точек пересечения окружности
x2 + y2-8x-8y + 7 = 0 с осью x.

Точка пересечения окружности x2 + y2-8x-8y + 7 = 0 с осью x
имеет координаты (х; 0). Данная точка также удовлетворяет
уравнению x2-8x + 7 = 0.

2
68

2
368

2
28648 ±

=
±

=
−±

=x ; x1 = 7; x2 = 1.

Значит, точки пересечения (7; 0) и (1; 0).
Ответ: (7; 0) и (1; 0).

№ 33. Докажите, что окружность х2 + у2 + 2ах + 1 = 0, | а | > 1
не пересекается с осью у.

Преобразуем уравнение х2 + у2 + 2ax + 1 = 0 к виду:
х2 + у2 + 2ax + 1 + a2-a2 = 0
х2 + 2ax + a2 + у2 + 1 – a2 = 0.
(x + a)2 + у2 + 1 – a2 = 0.
Никакая точка (0; у) не удовлетворяет такому уравнению, так

как (0 + a)2 + у2 + 1 – a2 = y2 + 1≠ 0. Значит, окружность не
пересекается с осью у.

Что и требовалось доказать.

№ 34. Докажите, что окружность х2 + у2 + 2ах = 0 касается оси
у, а≠0.

Найдем точки пересечения (0; у) оси у с окружностью:
02 + y2 + 2a·0 = 0,
у2 = 0, у = 0. Получим, что единственная точка пересечения

(0; 0). Окружность пересекает ось у в единственной точке (0; 0),
а значит, касается оси у.

Что и требовалось доказать.
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№ 35. Составьте уравнение прямой, которая проходит через
точки А (-1; 1), В (1; 0).

Задача решена в учебнике на стр. 105 п. 75.

№ 36. Составьте уравнение прямой АВ, если: 1) А (2; 3),
В (3; 2); 2) А (4; -1). В (-6; 2); 3) А (5; -3), В (-1; -2).

Прямая задается уравнением ax + by + c = 0. Если точки А и
В лежат на прямой, то значит, их координаты удовлетворяют
этому уравнению. Подставляя координаты точек А и В в
уравнение прямой, получим: 2a + 3b + c = 0 и 3a + 2b + c = 0. Из
этих уравнений можно выразить два коэффициента, например,
а и b через с.

.3
2

023
032 −





=++
=++

cba
cba





=++
=−−−

.0369
,0264

cba
cba

5а + с = 0,

ca
5
1

−= Подставим в систему:

03
5
12 =++






− cbc ,

cb
5
1

−=

Подставив в уравнение прямой значения а и b, получим:

0
5
1

5
1

=+−− ccycx ; 01
5
1

5
1

=+−− yx  — получается сокращением

предыдущего уравнения на с.
-x – y + 5 = 0; x + y – 5 = 0.
Искомое уравнение прямой х + у – 5 = 0.
задания 2) и 3) выполняются аналогично.

Ответ: 1) x + y – 5 = 0; 2) 3x + 10y – 2 = 0; 3) x + 6y + 13 = 0.

№ 37. Составьте уравнения прямых, содержащих стороны
треугольника ОАВ в задаче 16.
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Введем систему координат такую, что
О (0; 0), А (0; 2), В (-4; 0).
1) Сторона АО лежит на оси у, тогда, уравнение прямой,

содержащей сторону АО, х = 0.
2) Подставим координаты точек А и В в общее уравнение

0=++ cbyax

2) 0·a + 2b + c = 0, 2b = – с, b = 
2
1

− c.

–4а+С = 0;·b+c=0, – 4 a= – с, а=
4
1  с. Далее уравнение примет

вид:

0
24

=+− cycxc , то есть

01
2
1

4
1

=+− yx ,

х – 2у + 4 = 0.
Уравнение прямой, содержащей сторону АВ, х – 2у + 4 = 0.
3) Уравнение прямой, содержащей сторону ВО, у = 0, так

как ВО лежит на оси х.
Ответ: x = 0; y = 0; x – 2y + 4 = 0.

№ 38. Чему равны координаты a и b в уравнении прямой ах +
+ bу = 1, если известно, что она проходит через точки
(1; 2) и (2; 1)?

Подставим координаты точек в уравнение прямой:
а + 2b = 1 и 2a + b = l.

2
12
12 −





=+
=+

ba
ba





=+
−=−−

,12
242

ba
ba
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-3b = -1,

3
1

=b

2a = l – b,

3
1

2
3
11

2
1

=
−

=
−

=
ba

Ответ: 
3
1

== ba .

№ 39. Найдите точки пересечения с осями координат прямой,
заданной уравнением: 1) х + 2у + 3 = 0; 2) Зх + 4у = 12;
3) Зх-2у + 6 = 0; 4) 4х-2у-10 = 0.

1) Пусть точка пересечения это (х; 0). Тогда она
удовлетворяет уравнению прямой, то есть х + 2· 0 + 3=0, х = -3.

Значит, точка пересечения (-3; 0).
Точка пересечения с осью у (0;у) удовлетворяет уравнению

прямой:
0 + 2у + 3 = 0, у = -1,5.

Значит, точка пересечения (0; -1,5).
Получаем, что точки пересечения с осями координат (-3; 0)

и (0; -1,5).
Задачи 2), 3) и 4) решаются аналогично.
Ответ: 1) (-3; 0) и (0; -1,5); 2) (4; 0) и (0; 3); 3) (–2; 0) и (0; 3);
4) (2,5; 0) и (0; –5).

№ 40. Найдите точку пересечения прямых, заданных
уравнениями:

1) х + 2у + 3 = 0, 4х + 5у + 6 = 0;
2) Зх – у – 2 = 0, 2х + у-8 = 0;
3) 4х + 5у + 8 = 0, 4х – 2у – 6 = 0.

Координаты точек пересечения прямых являются
решениями системы уравнений, задающих эти прямые:

1) 








=++

−⋅=++

0654

)4(032

yx

yx
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



=++
=−−−

0654
01284

yx
yx

(складываем)

-3y – 6 = 0,
y = – 2, х=-2у – 3 = 4 – 3=1.
(1; -2).

2) 




=−+
=−−

082
023

yx
yx

 (складываем)

5x – 10=0, 5х=10
x = 2,
y = -2x + 8 = -2·2 + 8 = 4.
(2; 4).

3)






=−−

−⋅=++

0624
)1(0854

yx
yx





=−−
=−−−
0624

0854
yx

yx
 (складываем)

-7у – 14=0 –7у=14,
у = -2,
4х = 2у + 6 = – 4 + 6 = 2,
х = 0,5.
(0.5; -2).

Ответ: 1) (1; –2); 2) (2; 4); 3) (0,5; –2).

№ 41*. Докажите, что три прямые х + 2у = 3, 2x – у = 1 и Зх + у = 4
пересекаются в одной точке.

Найдем точку пересечения прямых х + 2у = 3 и 2х – у = 1.
Координаты точки пересечения этих прямых — это решение
системы уравнений:





=−
=+

.12
,32

yx
yx

1) х = 3 – 2у подставляем во 2-е уравнение.
2) 2·(3 – 2у) – у = 1; 6 – 4у – у = 1,
5у = 5, у = 1.
3) х = 3 – 2·1, х = 1.
точка пересечения прямых х + 2у = 3 и 2х – у = 1 это (1;1).
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Подставив в уравнение Зх + у = 4 вместо х и у координаты
точки (1; 1), получим:

3⋅1 + 1 = 4 — верное равенство.
Значит, прямая Зх + у = 4 проходит через точку (1; 1). А

значит, все три прямые пересекаются в точке (1; 1). Так как
никакие две различные прямые не могут иметь более одной
общей точки, то
(1; 1) — единая общая точка.

Что и требовалось доказать.

№ 42*. Найдите координаты точки пересечения медиан
треугольника с вершинами (1; 0), (2; 3), (3; 2).

Пусть в ∆АВС А (1; 0); В (2; 3); С (З; 2), АА1, ВВ1,. СC1 —
медианы.

B1 





 ++

2
20;

2
31 ; B1 (2; 1).

C1 





 ++

2
30;

2
21 , C1 








2
3;

2
3

Получаем уравнение прямой BB1: x = 2.
и уравнение прямой CC1: x – 3y + 3 = 0.
Координаты O (xо, yо) — точки пересечения медиан ∆АВС

это решение системы




=+−
=

033
2
оо

о
yx

x




=+−
=

,0332
2

o
o

y
x

xо = 2

yо = 
3
5 .

Ответ: 







3
2

1;2 .

№ 43. Докажите, что прямые, заданные уравнениями y = kx + l1,
y = kx + l2 при l1≠l2 параллельны.

Задача решена в учебнике на стр. 106 п. 76.

№ 44. Среди прямых, заданных уравнениями, укажите пары
параллельных прямых: 1) х + у = 1; 2) у – х = 1; 3) х – у =
2; 4) y = 4; 5) у = 3; 6) 2х + 2у + 3 = 0.

1) y = -x + 1, k = -1; 4) y = 4, k = 0;
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2) y = x +1, k = 1; 5) y = 3, k = 0;
3) y = x - 2, k = 1; 6) у=-х-1,5, k=-1

y = -х – 1,5, k = -1.
Параллельные прямые 1) и 6); 2) и 3); 4) и 5), так как

коэффициенты k у них равны.
Ответ: 1) и 6); 2) и 3); 4) и 5).

№ 45. Составьте уравнение прямой, которая параллельна оси у
и проходит через точку (2; -8).

Задача решена в учебнике на стр. 107 п. 77.

№ 46. Составьте уравнение прямой, параллельной оси х и
проходящей через точку (2; 3).

Так как прямая параллельна оси х, то она задается
уравнением вида у = с .

Так как точка (2; -3) лежит на прямой, то ее координаты
удовлетворяют этому уравнению -3 = с . То есть с=-3 и
уравнение прямой y = 3.
Ответ: y = 3.

№ 47. Составьте уравнение прямой, проходящей через начало
координат и точку (2; 3).

Пусть ax + by + c= 0 – уравнение прямой. Прямая проходит
через начало координат, поэтому с = 0.

Так что ax + by = 0, так как прямая проходит через (2; 3),
то 2a + 3b = 0, то есть a = -1,5b. Уравнение примет вид
-1,5bx + by =0, то есть Зх-2у = 0.

Ответ: Зх-2у = 0.

№ 48. Найдите угловые коэффициенты прямых из задачи 39.
Угловые коэффициенты прямых ax + by +c =0 находятся по

формуле 
b
ak −= . 1) k = –

2
1 ; 2) k = –

4
3 ; 3) k = 

2
3 ; 4) k = 2

Ответ: 1) –
2
1 ; 2) –

4
3 ; 3) 

2
3 ; 4) 2.

№ 49. Найдите острые углы, которые образует заданная прямая
с осью х: 1) 2у = 2х + 3; 2) х 3 - у = 2; 3) х + у 3  + 1-0.
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1) 2у = 2х + 3, 2) x 3 - у = 2, 3) x + y 3  + l = 0,
у = х 3 - 2, y 3  = -x – 1,

y = х + 1,5, k = 3 ,
3

1
3

−−=
xy ,

k = 1, tgα = 3 ,
3
3

−=k ,

tgα = 1. α = 60°.
3

3−
=βtg ,

α = 45°. β=150°, α = 180°-β =
30°.

Ответ: 1) 45°; 2) 60°; 3) 30°.

№ 50. Найдите точки пересечения окружности х2 + у2 = 1
с прямой: 1) у = 2х + 1; 2) у = х + 1; 3) у = Зх + 1;
4) у = kх + 1.

Задача решена в учебнике на стр. 109 п. 80.

№ 51*. При каких значениях с прямая х + у + с = 0 и окружность
х2 + у2 = 1: 1) пересекаются; 2) не пересекаются; 3)
касаются?

Координаты точек пересечения являются решением системы
уравнений:







=++
=+

.0
,122

cyx
yx

Окружность и прямая пересекаются, если система имеет
решения.

1) y = –x – c.
2) x2 + (-x-c)2 = l,
х2 + х2 + 2хс + с2 – 1 = 0,
2x2 + 2cx + (c2- l) = 0. (2)
Система будет иметь решения, если квадратное уравнение

имеет корни, то есть, если 
4
D  = c2 – 2(c2 – l) = 2 – c2 будет

неотрицательным, 02 2 ≥− с , c2 ≤ 2, 2≤с , 22 ≤≤− с . То

есть при 22 <<− с  уравнение (2) имеет два корня, а значит,
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система имеет два решения, окружность и прямая пересекаются

в двух различных точках; при 2−=с или 2=с , 
4
D  = 0

уравнение (2) имеет один корень, система имеет одно решение,
значит, окружность и прямая касаются.

А при 2−<с или 2>с , 
4
D <0, система не имеет

решений, так как уравнение (2) не имеет решений, значит,
окружность и прямая не пересекаются.
Ответ: 1) пересекаются, если 22 <<− с ;
2) не пересекаются, если 2−<с или 2>с ;
3) касаются, если 2−=с или 2=с .

№ 52. Найдите синус, косинус и тангенс углов: 1) 120°; 2) 135°;
3) 150°.

1) α = 120°,

sinα = sin (180°-60°) = sin 60° = 
2
3 ;

cosα = cos (180°-60°) = -cos 60°= 
2
1

− ;

tgα = tg (180°-60°) = -tg 60° = 3− .
2) α = 135°,

sinα = sin (180°-45°) = sin 45° = 
2
2 ;

cosα = cos (180°-45°) = -cos 45° = 
2
2

− ;

tgα = tg (180°-45°) = -tg 45° = -1.
3) α = 150°,

sinα = sin (180°-30°) = sin 30° = 
2
1 ;

cosα = cos (180°-30°) = -cos 30° = 
2
3

− ;

tgα = tg (180°-30°) = -tg 30° = 
3
3

−
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№ 53. Найдите: 1) sin 160°; 2) cos 140° 3) tg 130°.
1) sin 160° = sin (180°-20°) = sin 20°≈0,3420.
2) cos 140° = cos (180°-40°) = -cos 40°≈ -0,7660.
3) tg 130° = tg (180°-50°) = -tg 50°≈ -1,1918.

№ 54. Найдите синус, косинус и тангенс углов: 1) 40°;
2) 14°36'; 3) 70°20'; 4)30°1б'; 5) 130°; 6) 150°30';
7) 150°33'; 8) 170°28'.

Синус, косинус и тангенс острых углов находим с помощью
таблиц Брадиса. 1), 2), 3) и 4).

5) α = 130°.
sinα = sin (180°-50°) = sin 50° = 0,7660.
Значения cos α и tg α находятся аналогично.
6) α = 150°30'.
sin 150°30' = sin (180°-29°30') = sin 29°30' = 0,4924.
Задания 7) и 8) выполняются аналогично.

№ 55. Найдите углы, для которых: 1) sin а = 0,2; 2) cos α = -0,7;
3) tg α = -0,4.

1) sin α = 0,2, α = 11°32'
или
α = 168°28'.
2) cos α = -0,7,
cos (180°-α) =
 = -cos α =0,7
180°-α = 45°34′
α = 180°-45°34',
α = 134°26'.
3) tg α = -0,4.
tg (180°-α) = -tgα =0,4
180°-α = 21°48',
α = 180°-21°48'
α = 158°12'

№ 56. Найдите sin α и tg α, если: 1) соsα = 
3
1 ; 2) cosα = –0,5;

3) соsα = 
2
2 ; 4) соsα = –

2
3 .
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1) соsα = 
3
1 , тогда

,
3

22
9
8

9
11cos1sin 2 ==−=α−=α

22
13

322
=

⋅
⋅

==
α
α

α
cos
sintg

2) cos a = -0,5,

( ) ,
2
3

4
375,025,015,01sin 2 ===−=−−=α

3
12
23

−=
⋅/
⋅

−==
α
α

α
cos
sintg

Задания 3) и 4) выполняются аналогично.

№ 57. Найдите cosα и tg α, если: 1) sinα = 0,6, 0 < α <90°;

2) sinα = 
3
1 , 90<α<180°; 3) sin α = 

2
1 , 0< α <180°.

1) sin α = 0,6, 0° < α<90°. Тогда

cos α = 36,016,01 2 −=−  = 64,0 = 0,8; tgα = 
4
3

8,0
6,0

cos
sin

==
α
α .

2) sinα = 
3
1 , 90°< α <180°. Тогда

cosα
3

22
9
8

3
11

2
−=−=






−−= ;

22
1

223
31

cos
sin

−=
⋅

⋅
−=

α
α

=αtg

3) sinα = 
2

1 , 0°< α <180°, тогда

cosα = 
2
11

2
11

2

−±=







−±  = ±

2
1 ;

1
12
21

cos
sin

±=
⋅

⋅
±=

α
α

=αtg .

№ 58. Известно, что tgα = 
12
5

− . Найдите sinα и соsα.
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α
=α+

2
2

cos
11 tg ; 

α+
=α 2

2

1
1cos
tg

, 

144
251

1cos2

+
=α ,

169
144cos2 =α ;

13
12cos ±=α ,

13
5

1312
125cossin ±=
⋅
⋅

±=α⋅α=α tg .

№ 59. Постройте угол α, если известно, что sinα = 
5
3 .

Строим прямоугольный треугольник с катетом 3 и
гипотенузой 5. Угол напротив катета 3 — искомый, так как sinα

= 
5
3 .

№ 60. Постройте угол α, если известно, что cosα = 
5
3

− .

Строим прямоугольный треугольник с катетом 3 и гипотенузой 5.
Угол, смежный с углом β -треугольника – искомый.

Так как cos (180°-β) = -cos β =
5
3

−  = cos α.

№ 61*. Докажите, что если соsα = cosβ, то α = β.
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По определению cosα = 
R
x1 , где R — радиус окружности с

центром (0; 0), а А(x1; y1) – точка пересечения одной из сторон
угла α с этой окружностью, если другая сторона совпадает с
положительной полуосью х, и угол α отложен в верхнюю
полуплоскость, где у>0.

Аналогично cosβ = 
R
x2 , а В(x2; y2) – соответствующая точка.

Поскольку cosα = cosβ, то

R
x1  = 

R
x2 , значит, x1 = x2

Так как точки А и В принадлежат окружности с центром (0;
0) и радиуса R, то

x1
2 + у1

2 = R2.
x2

2 + y2
2 = R2.

А так как х1 = x2 то у1
2 = y2

2. Поскольку y1, у2—
положительные числа, то y1 = y2, значит, А (х1; у1) и В (х2; у2)
совпадают.

А значит, α = β.
Что и требовалось доказать.

№ 62*. Докажите, что если sinα = sinβ, то либо α = β, либо
α = 180° – β.

Пусть А (х1; y1). В (x2; у2) — точки пересечения окружности
с центром (0; 0) радиуса R со стороной угла α и β
соответственно, отложенных от положительной полуоси х в
верхнюю полуплоскость, где у>0.

По определению sinα = 
R
y1 ; sinβ = 

R
y2 . Поскольку точки А и

В лежат на окружности с центром (0; 0) радиуса R, то x1
2 + y1

2 =
R2 и

x2
2 + y2

2 = R2, но y1 = y2, так как sin α = sin β.
Так как y1 = y2, то х1

2 = х2
2 , |x1| = |x2|. Значит, либо x1 = x2,

либо x1 = -х2.
Если х1 = х2, то А и В совпадают и α = β; если x1 = -x2, то

опустим перпендикуляры АА1 и ВВ1 из А и В на ось х. Тогда
ОА1=ОВ1, ОА=ОВ и АА1=ВВ1.
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Поэтому ∆OA1A = ∆OВ1B (по трем сторонам), значит, ∠B1OB
= ∠A1OA = β, ∠В1OA = α является смежным с углом A1OA,
значит, α+β = 180°. То есть

β = 180-α.
Что и требовалось доказать.

§ 9. Движение
№ 1. Докажите, что при движении параллелограмм переходит

в параллелограмм.
Диагонали параллелограмма пересекаются в точке, которая

делит каждую из них пополам. Но при движении
параллелограмм перейдет в четырехугольник, у которого
диагонали в точке пересечения делятся пополам. А значит этот
четырехугольник — параллелограмм.

Что и требовалось доказать.

№ 2. В какую фигуру переходит при движении квадрат?
Объясните ответ.

Поскольку движение — это преобразование одной фигуры в
другую, сохраняющее расстояния между точками и сохраняющее
углы между полупрямыми, то квадрат перейдет в фигуру, стороны
которой будут равны и углы прямые, а значит, эта фигура –
квадрат. То есть квадрат перейдет в квадрат.
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~!! s.	 ~OKa)KHTe, QTO ueHTP OKpyIKHOCTH HBJUleTC~ ee UeHTpOM 

CHMMeTpHIi. 

JII06aH TOqKa A OKpyiKHOCTH npa CMM­

MeTplt1l OTHOCHTeJIhHO uenrpa OKpy)KHOCTM 0 
OTo6pa3HTCH na TOqKY B, neacamyio aa OK­

PY)I(HOCTM. Haofiopor, JII06aH rosxa B OK­

PY)KHOCTM HBJIHeTCH cMMMeTpuqHoii HeKOTO­

pOM TOlIKe A, neacameti na TOM )Ke 

OKpy)KHOCTM, a 3HaqIIT" npa CMMMeTpHM OT­

HOCHTeJIhHO 0 OKPYiKHOCTb OTo6pa3MTCH caua 
aa cefia. TaK lITO 0 - uetrrp CMMMeTPMH, xro H Tpe60BaJIOCb noxasars. 

K!! 6.	 Ilpa cHMMeTPHH OTHOCIITeJIbHO nexoropoa TOQKH TOqKaX 

nepexonar B TOllKY X'. nOCTPOHTe TOllKY, B xoropyio .npn 
3TO:H CHMMeTpHM nepexomrr rosxa Y. " 

X 

y~	 r<;» 

QeHTpOM CMMMeTpHM HBJIHeTCH TOqKa 0, KOTopaH ecrs cepeznma 
OTpe3Ka XX'. TaK sro Y' -" rosxa, CHMMeTpJ1lIHaH Y OTHOCHTeJlhHO 

TOtIKH O. . 

N!! 7.	 MO)l{eT JIM YTpeyrOJIbHMKa 6bITb uenrp CHMMeTpIW? 

TIPH CHMMeTpHH TpeyrOJIhHMK nepetiaer B TpeyrOJIbHHK, nplJ1IeM 

sepunmu nepeiinyr B sepunnru. ~OrryCTHM, xro LiABO MMeeT IJ,eHTp 

CHMMeTpHH O. Ho rorna cMMMeTpWIHaH TOQKa ,1J,OJDKHa 6blTb JIM60 

TOlIKa B, JHI60 TOIIKa C. ):(OnyCTHM, xro 3TO B. Cne.nOBaTeJIbHO, U.eHTp 

CMMMeTplili 0 XBJIHeTC» cepenaaoa AB. Ho rorna TOqKa,. cMMMeTplflI­

HaH TOtIKe C OTHOCHTeJIbHO 0, He 6YJleT npHHa,1J,JIe)J(aTb AABC. 3Ha­
lIMT, y rpeyronsnaxa HeT ueirrpa cIIMMeTPMM. . 

OTBeT: He l'fIO)J(eT. 

.N'!8.	 ~OKa)KHTe, lITO y .napannenorpaava TOqKa nepecesenaa 
,UnarOHaJIeH HBJIHeTCH ueHTpOM CI1MMeTPHH. 

B	 c 

A	 D 
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-~MarOHanH napannenorpavva B TOqKe nepece-reuaa ,ll.eJUITCH nOrIO­

JIaM, a 3HaQHT, npn CliMl\;ieTpHH OTHOCHTeJlbHO uerrrpa 0 sepuranurra­
ptlJ1JICJIOrparVIM,a OTo6pa3HTCH ua npOTI1BOnOJIO)I(Hble aepmansr aroro 
iKe rrapannenorpavua, Ilpn CMMMeTpHH OTpe30K oroopaacaeroa na 01'­

pe30K, n03TOMY H CTOpOHbI napannenorpasoaa (}T06pa3HTCHHa npOTH'" 

BOnOJIO)KHbIe CTOpOHbI, a 3HaQMT, napannenorpavsr OTo6pa3HTCH. caM 

na cefia, TO ecrs, 0 .....:.- uenrp CHl\1MelpHM. 

qro H rpeooaanoce noxasars. 

N! 9.	 ~OKaIKHTe, sro qeTbIpexyrOJIbHHK, .y xoroporo eCT~_ uenrp 
CMMMeTPHH, HBJUleTCH rrapannenorpaseaov. 

IIyCTb 0 - uearp CHMMeTpU" KaKorO-TO xersrpexyronsmeca 
ABCD.-Bo3MOIKHbI rpa cnysaa CHMMe1plNHOrO oTo6pa>Ke-HMSI:.A B B, a 
C B D, HJIH ABC, a B B D, HJIH ABO, a B B C. 

EeJIM A nepexoaar B B, a C B D, TO 0 --- cepenana 0TPe3Ka AB H 
orpesxa CD, sro HeB03MOIKHO, TaK KaK 3TH 0TPe3KH HBJUUOTCH paansr­
MH CTopOHaMH MHoroyronbHHKaABeD. AHaJIorMtIHo TOqKaA He- MO­
)l(eT nepenra BTOtIKy D, a B B C. 3HalJHT ~ nepexoznrr B~C, 'a B-BD, 
TaK xro 01pe3KH AC H BD B T~"tJKeO .neJIHTCH nOnOJIaM, HO OHH 'HBJIH­

IOTCH ,LlHarOHaJUIMH xenapexyronsaaxa, a 3HatIHT, 3TOT'lIeTbIpex~ 

yrOJIbHHK napannenorpasea. 
lITO -M Tpe60BaJIOCb noxasars. 

X! 10*. ,l:(aHbI nepecexarouiaecs npsuue " TOqKa, He neacautas na 
-§THX npHMhIX. nO_CTpOHTe 0TPe30K C-KOHuaMM ua .uaHHhIX 
npHMbIX H cepennnoa a .uaHHoH TO~Ke. 

"1 

b 

a a. 

ITyCTb M - TOtIKa nepecesenaa npHMbIX a Ii b. 
nOCTpoeHue: ' 
1) flOCTpOHM ~At, c"~MeTPwiH)'IOM OTHOCHTellbHO TOqKH O. 
2) Qepe3 IVI1npoaonavnpsvsre alii a Hbill b. 
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3) TOllKY nepecesenaa npHMbIX a H.b l 6603HalJHM A, a TOlJKY nepe­

Ce'leHWI.npllMLIX b H al 0603HalJHM B. 
J(oKaIKeM, lJTO AB ~·HCKOMbIH OTpe30K. 

CTOpOHbI	 serupexyronsnaxa MAM]B nonapao napannensnu, T3K 

I<aK. all ah b II b.,a 3H3lJHT, MAMIB - rrapannenorpasoa. ' 
TOlJKa 0 - cepeznnra ,nHarOH~H MM., TaK KaKM H M, - CHMMeT­

PH'IHhI OTHOCHTenbHO TOlJKH O. 
TaK Kal< nnaronana napannenorpaxraa B TOqKe nepecesenas ,lJ.eJUIT­

CR nOnOJIaM, TO naaronam Ab conepzorr TOlJKY 0, KOTopaH 11BJUIeTCH' 

cepemmoti AB. TaK xro HCKOMbIH OTpe30K- 3TO AB. 

Xg 11. ,qTO npe,ncT3BJIHeT C060H c}JHrypa, CHMMeTpHlJHa1l OTHOCH­

rensao.nannoa TOlJKH: 1) oTpe3KY; 2) yrny; 3) rpeyronsna-
KY? 

.1) <1>Hrypa,cH~MeTPH'IHaH ornocarensno ,naHHoH TOllKH OTJle3XY, 

HBJUIeTClI oTpe3KoM. ' 
~) <l>Hrypa, CHMMerplf\lHWI OTHOCHTenbHO· ,nanHon T()lJKH yrny, lIB­

JIHeTc"yrnoM,•. 

3) cI>Hrypa, CHMMeTjlHlJHaH OTHOCHTeJIbHO .naHHO" TOqKHTPeyronL­

HHKy, HBJIlIeTCH rpeyronsnaxoa, 

'Xg12.	 ~aHbI TOqKH A, B, C.· TIoCTpOHTe TOlJKY C', cH.MMeTpINuylO 

TOlJXe C OTHOCHTenbHO npHMoH AB. 

N!!13. PeWHTe sanaxy 12, nOJIb3YHCb TOJlbKO uapxynea. 

A 
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x! 14.	 qeMy paBHLI Koop.nHHaTbl rolfKH, CHMMeTpHqHOH TOqKe 

(-3; 4) OTHOCHTeJIbHO: I) OCH x; 2) OCR y; 3) uaxana xoopna­

HaT? 

M M
t 

of+ 

-4- -I- 04­

M" Mo 

1) (-3; - 4); 2) (3; 4); 3) (3; - 4). 

NtIS.	 UpH CHMMeTPMH OTHOCHTenbHO HeKOTopoH npllMOH TOtIKa X 
nepexomrr B TOqKY X'..Tlocrpctrre TOqKY, B KOTOpylO npa 
3TOM CHMMe1pHH nepexonnr TOqKa Y. 

I 
Jlpsuaa, OTHOCHTenbHO KOTOpOH nponcxonnr CHMMeTPHjI - cepe-

JJ:HHHbIH nepnennaxynsp K OTpe3KY XX'. 

N!16.	 ,l(oKaiKHTe, tITO npauaa, conepxamas .6HcceKTpHcy yrna, 
RBJIHeTCH ero OCLIO CHMMeTpHH. 

o 
c 
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· TIyCTb OC -6HCCeKTpHCa LAOB. 
113 Jl1060H' TOqKH yrna AOB nponeneu npaayro, XX", nepnenna-

XYJIjlpHyIO 6HCCeKTPHCe yrna, X,){" .J.. QC. 
PaCCMOTPHM !!OXX' H AOXX". 
OX - o6w.aH CTOpOHa. 

LX'OX =LXOX" (rax KaK OC - 6HCCeKT})HCa). 

LX'XO = LX"XO = 90° (TaK KaKX'){".l QC). TaK qTO 

60XX"= l:i.OXX" (no cropone H tlB)'M npHJleiKaIIJJIM yrnax). 3Ha­

qHT XX' =XX". . ­
3HaqHT, TOQKH X'H X" cHMMeTPWlHLI OTHOCHTenbHO npgMOH, co­

,nepiKameii 6HcCeKTpHcy, a 3HalJHT, 3Ta npauaa gBJIgeTCH OCbIOCHM­

MeTPHH yrna, l.JTO H Tpe60BaJIOCb noxasars. 

K! 17.	 AOKa)l(HTe, xro IipllMCUI, conepxamas Me.n;HaHY pasnofiezt­
peaaoro TpeyrOJIbHHKa, npOBe,lleHH)'lO K OCHoaaHHIO, HBJIlI­

eTCH OCLIO CHMMeTpHH rpeyronsnaxa. 

Y paBH06eJ.qleHHOrO TPeyrOJIbHHKa Me.n;HaHa, nposeneaaaa K OCHO­

BaHIDO, lIBJIHeTCg 6HCceKTPHCoH. 

TaK xro JJ:OKa3aTeJIbCTBO ~aHHOH sanasa aHaJIOrHtIHO noxasarens­
CTBy NQ 16. 

K! 18.	 ~OKa)l(HTe, sro eCJIH YTpeyrOJIbHHKa ecrs OCb CHMMeTpHH, 

TO: 1) OHa npoxomrruepes onny 03 ero B~PIIIHH; 2) rpe­
yrOJIbHHK paBHo6e,npeHHLIH. 

J 

B. 

A o c 

ECJIM Y 1peyrOJIhHMKa ecrs ocs CMMl\I~TPMH, TO OHa HBJIgeTCH cepe­
,nHHHbIM rrepneH,IJ,lIKyIDIpOM K O,nHOH "3 era CTOpOH. 

~OnyCTHM,'lITO 1- Cepe)l,HHHhIH nepnennaxynap K cropone AC. 
Ecnn 6bI TOlJKa B He npaaanneacanacepenaanovy rrepncaztaxyna­

py 1 TO HaIIIJIaCb 6bI CHMMeTPHlJHall TOlJKa B' B ilABC, OTHOCHTeJILHO 
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TOqKlf B. A 3HaqHT BB'II AC, nero He MO)KeT 6blTb. TaK sro TOtIKa B 
npHHaJVIeIKIIT OCM CHMMelpMH. , , _ 

~aJIee ~AOB ~ ACOB (no ,nByM cropoaau H yrJIYMe~,ny HRMR). 
(AO = OC, LAOB == LBOe = 90°, BO - 06InaH cropoua). 
TaK qTO AB = Be, If AABC - paaaoeenpeaaua, qTO Ii rpefosa­

JIOCb noxasars, 

N!!19.	 CKOJIbKO ocea cHMMeTpHH y paaaocropoaaero Tp.eyrOJIbHH-
Ka? . 

Y pasaocropoauero rpeyronsnaxa TpH OCH CHMMeTpHH. 

N!201l	 ~OKa>KHTe, xro npHMbIe,npOXO;vnIJ;He xepea TOlJKY nepece­

qeHIDI J;J:HarOHarreH npHMoyrOJIbHHKCl. napaJIJIeJIbHO ero CTO­

pOHaM, HBJIIDOTCH ero OCHMIf C~MMeTp"H. 

A X' 

c	 D 

B x: 
qepe3 TOtIKy 0 nepeceseaas zmaroaanea npHMoyrOJIbHHKa npose­

~eM npHMbIe AB II CD, napannensnsre cropoaax npHMoyrOJIbHHKa• 

. Teneps sepea npOH3BOJIbHylO TOtIKy na cropone, napaJIJIeJIbHOH 'CD 

nposenea X'X" - napaJIJIeJIbHO AB. nYCTb x - TOtIKa nepecexeaaa 

X'X"c npHMOH CD. TaK KaK AD = OB, a X'X = AO, X X" = OB, TO 

.xx'='x''X - n03TOMY X' H X" TOtIKH CHMMeTpHlJHbIe OTHOCHTeJIbHO 
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np'HMOM CD. 3HalIMT, npaaaa CD HBJUleTCH OCblO CHMMeTpHH npmro­
yrOJIbHHKa. 

AHarIOrWlHO JJ-OKa3bIBaeTCH, xro rrpswaa AB TO>Ke HBJUleTCfl: OCblO 

CHM~feTPHH npsuoyronsnaxa. 
qTO H.Tpe6oBaJIOCb noxasars. 

N! 21..	 ~OKa>KHTe,. sro ,n·HarOHaJIH pOM6a HBJIlIIOTCH ero OCHMH 

CHMMe1plfH. 

~HaroHanHpOM6a nepecexatorca non npHMbIM yrJIOM H'TOqKOH ne­

pecesenas ,neJIHTCH nOnOJI3.M. 

A 3HatIHT, BD lIBJ.IHeTcH cepenanasnr nepneHL\HKYJlRpOM orpeaxa 
AC. TOtIKa A cUMMeTpH'-IHa TOlJKe C OTHOCHTeJIbHO BD. ' 

. Qepe3 npOH3BOJIbH)'lO T'OqKY X' npo­
Be,neM, npHMyIDXX",'OapaJIJIeJIbH)'lO AC. 
MJXX=MJXX" (no' cropone H t(BYM yr­
naM), 3HallHT, .IT" = .IT', X' H 'X" -
CHMMe1pINHLI OTHOCHTeJIbHO BD. 'A3Ha­ A ( , JI I ) C 
lIHT, .lJ;HarOHaJIb BD ~ OCL cHMMeTpH.H. 

AHaJIOr~HO ,nO~a3bIBaeTCH, liTO, )l;Ha­

roaans AC TaK>Ke jlBJUleTClI oeLIO CHM-

MeTpHH. . 

- tIro H ,.pe~OB8JIOCb jJ;OKa3aTb. T D 

Nt 2Z~, .,~OKa}f(HTe, .liTO ,l.J;HafQHaJIH 

xnanpara H npaxsre, npoxonaume sepea TOlfKY HX nepece­

seaaanapannensao era CTopOHaM, HBJUlIOTCH OCHMH CHM­

MeTPHH,'KBa,npaTa. 

TaK KaK KBa,npaT~'3TO pOM6 cnpH~lbIMH yrJIaMH, ·TO'3a.n;aQa ,lJ.OKa­

3bIBaeTCH aHaJIOrWlHO' N2 20 II N2 21. 

x! 23.	 ~OKa)KHTe, sro npsvas, npoxonautas sepea ueHTP OKPY~­
HOCTlf"lIBJIHeTCJl ee OCblO CHMMe1pllH. 

nYCTbO, ~ uearp OKpy>KHOCTH, a ­
npsxas, npoxonsmasxepes TOtIKY'O. Ilpe­
.o6pa30BaHHe CIJMMeTPMH OTHOCliTeJIbHO 

C I Y ~ '. - ., o np.sl~fOH a nepeBOJJ;HT, TOqKY C OKpy-)I(HOCTH 

B ~01JKY C', a TOtIKy 0 OC!aBJU~eT aa MeCTe• 

. -, B03bMeM npOH3BOJIb'H)'IO TOqKY X aa 

OKpy>KHOCTH H nOCTpOHM TOlfKY, X', COM-

o	 M.eTpw-IH)'IO rosxe X OTHOCHTeJIbHO npa­

MoHa. 
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~OAX = AOAX' TaR KaK y HID{ yrnsi npa sepmaae A npaasre, 
CTOpOH:a QA - ofiutas, AX =: AX' , TaK KaK X H X' - cHMMeTPIflIHhIe 

TOQKM. 

3HaIIHT OX = OX', a 3HaqMT TOqKa X' JIeiKHTHa ~KPYIKHOCT".To. 
ecrs, OKpyJKHOCTb npa cHMMerpHH OTHOCHTeJJbHO npHMoHa n~pexo­
.)~HT B cefia, TaK -rro npavaa a - ee OCb CHMMeTp"H. 

qTO If TPe60BaJ10Cb noxasars. 

X!! 24*.	 ,[{aHbI rpu nonapao nepecexarouraeca IIpHMbIe Q, b, c. Kax 
nocrporrrs 0TPe30~, nepnennaxynspasra npHMOH b, c cepe­

,lUIHOH na npflMOH b If KOHu.aMH sa npHMhIX a H c? Bcerna JIM 

aanasa "MeeT peurenne? 

e 

" 
nYCTb npasrsre a Ii c nepecexaiorca B TOl:lKe K, b H C Ii TOlJKe M, a H 

b B TOlJKe N. 
Ilpezmonoaooa, liTO aanasa pemenaIi 01pe30K AC C KOHnaMH na nps­

MhIX a Ii C nepnenaaxynapea b H B roxxe nepecesenaa C np.sIMOH b )l;eJIHT~ 

CH nononaa, T01fl<H A H C CHMMeTpHtIHbI ornOClITeJIbHO nplIMOH b. 
PaCCMOTPH~ cHMMeTpIDo OTHOCHTenhHO rrpHMoHb. ·npH·3TOM nps-

MWI b OTo6pa3HTCH na b; 
TOqKa N ~'Ha N (KaK nezcamas na npHly10H b); 
TOllxa·ryt -Ha M (KaK nexamaananpaaoa b); 
TOlJKa K~Ha Kt.; , 
TOlJKa A- aa C. 
CJIe,noBaTeJIbHO npsuaa C OTOepa3HTCSI na npHMYI<? c', npoxona­

IIJ)'IO sepes K', M, A, Tax KaK CnpOXO)J.HT qepe3 K,M, C; 
: npjIMcl» a ~ na npHMyID a', npoxonsmyio uepea TOllKH~'" N,C, TaX 

KaK npgMaJI a npoxonarsepes TO~'KH K,N, A. 
Qepe3 TOqXY A npOXO)l;HT npsvue a H c', sepea TOtIKY C.- np~MhIt~ 

C a a', 
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Ilocrpoeane.
 
1.C~HM TOqKY K', CHMMeTpWlHYfO K OTHOCHTeJIbHO npHMOii b.
 
2. lJepe3 TOtIKH K' H M npOBO,AHM npasryio c', CHMMeTpHtlHY.1O nps­

MOM C TaK KaK·K' CHMMeTpINHa K, a MCHMMe1pHtIHa M,.- OTHOCHTeJIb­

HO·npHMoH b. 
3. lJepe3 TOqKH K' nN npoaonav npswyto a', CHMMeTpHl.JHylO nps­

Moil a, TaK KaK K' ClfMMeTpWIHa K, a N - CHMMeTpHl.JHa N, OTHOCH- . 

TenbHO "pRMOHb. 

4. 0603J:1aQHM TOqKY nepeceseaaa rrpJl~(fhIX CH a' TOtIKOM C, a TOq­

Icy nepeceuenasnpavsrx a H c' 0603HaQHM A. nOCTPOMM oTpe30K AC. 
j:(oKaiKeM, qTO AC - HCKOMbIH 0TPe30K. 

no nocrpoenmo npJlMhle a" a', C He' CHMMeTpl-fLIHbI OTHOCHTeJIbHO 

npRMOH b, A - TOtIKa nepeceseaas npsvux aa c', 3HatIHT, CHMMeT­

paxaas eM: ro-rxa 3TO TOqKa nepeceseaaa rrpaxstx a' H C, TO ecrs TOqKa 

C. 3HaqHT 'iOqKH A H C cHMMeTpl-l'tHbI OTHOCHTeJ1hHO rrpSiMoM b, 3Ha­

I.UfT, AC - HCKOMhIH oTpe30K. 

MCCJIeJJ;yeM, acerna JI~ sanasa HMeeT peureans Ii CKOJIbKO penrenatl 

B03MO)l{HO• 

.3a,n;aqa He 6YAeTHMeTb penrenne, eCJIH HeJ1b3jJ nOCTpOHTb TOqKH A 
Ii C, TO ecrs, eCJIH npsasre a Ii c' IUIHC Ma ue nepecexarorcs, TO ecrs, 

. ecJIH a II c' HJIH CII at. -

Ilpsuue a H c' napannem.usr 'rorna H TOJIbKO rorna, xorna Ll = L2 
(COOTBeTCTBYIOI.QHe yrnunpu nepeceseuaa rtpsvsrx a H C cexyuten b). 

Ho npsxas C cHMMerplNHa C', n03ToMY oopasyer c npjfMOH b,yron 
3, paBHhIH yrny Me->K,ny C' H B, TO ecrs yrny 2. TaK-liTO . 

- Ll = L2, L2 = L3, TO ecrs L:l = L3. 
- 3HalfHT, IlMKN - pasaooeapenasra, 
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To ecn, eeJIH npn nonapaon nepccesennu npaxux a, b, c norry­
1.JHTCSI paBHo6e.npeHHblH t::.MNK C OCHOBaHHeM MN,JIe)KamHM na nps­
MOM b, TO sanasa lie 6y)J,eT HMeTb peureaas. 

~aJIee 3aMeTllM, qTO npn JIlO60M ztpyrou cnoco6e nOCTPoeHIUI OT­

pe30K CIA', y,noBJIeTBOpSlIOIUHH yCJIOBHIO sana-nr, )l,OJDKeH 6blTb CHM­
MeTllHqeH OTHOCH~eJIhHO npSlMoH b, a 3Hal.1I1T, ero KOHUbI )J.OJIjKHbI JIe­

JKaTb KaK na npsvsrx a H C, Tax H aa CHMMeTpWlHbIX npSMbIX at He', TO 

ecrs TOqKH At Ii C', )l,OJDKHbl coenanars C nocrpoeunsraa TOq~aMH A H 

c. 
3HaQHT, npn JIIo60M cnocofie noeTP~eHIDJ sanaaa 6y,neT HMeTb 

etl.HHCTBeHHoe peureane, eeJIH TOlJI<H nepeceseana n'pH~LIx"He HBJUI­

~TCg sepmunaaa paanofiezrpeaaoro TpeyrOJIbHH.Ka, C <>,CHOBaHHeM,JIe~ 

iKalUllM na npsMoHb, a npoTMBHOM'CJIyqae sanasa peuieuaa He HMeeT. 

N!! 25.	 1) TIoCTpOHTe TOl.lKY AI, B KOTOpylO .nepexozmr TOqK~ A npa 
nosopore ORono TOlJKH 0, aa yron 60° nOl.laCOBOH crpenxe, ' 
2) TIoCTPc.lHTe <}>llrypy, B KOTOpYK> nepexozurr 0TPe30K' AB 
npH nOBopoTe OKono TOlJKH-O Ha yron 600 ' o O ,QaeOBOH 

cTPeJIKe. 

3atl.a~a pemena B yqe6HHKe na eTP. 120n. 8,6. 

N!! 26.	 Ilocrpoiire <}>Hrypy, B KOTOpylO nepexomrr TPeyroJIbHHK 

ABC rip" nosopore ero oxono aepuransi C ua yron 60°. 

·B 

c· 

AC =A1C; sc- B}C;
 
TIPH nosopore aABC nepexomrr B paBHbIH esry ~AIBIC.
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N!'27.' ,[J:aHbI TOq,KH A, B, C. IToCTPoHTe TOqKY C" B xoropyro ne­
'peXO,llHT TOIJ:Ka C npa napaJIJIeJIbHOM nepeaoce, nepesons­
w;eM TOqKY A B B. 

C' 

A c 

,CepeJJ:HHa 0TPe3Ka ACt lIBJUleTCH ccpennnoti oTpe3K3 CB. 

Nt! 28.	 Ilapannensauti nepeuoc 3a,naeTCSI $opMyJ1aMM x' = x + 'I~ 

y',= y-l. B KaKHe TOqKH npn 3TOM napannensnov nepenoce 
nepeXO,WIT TOq~ (0; 0), (1; 0), (O;,2)? 

1) x'= 0 +1,= I; y' = O~l =-l, (0; 0) ~(1; - 1). 
2) x' = 1 + 1= 2; y' =0 -I = -I, (1; 0) ~(2; -1)" 

, 3Jx' =0 + 1= 1.; y'= 2 -I = 1,'(0; 2) --) (1; 1). , 
OTBeT: (1; -1); (2; -1); (1; 1). 

XI 29.	 HaH.uHTe BeJIINHHbI a H b B. epopMyJIaX napannensaoro .ne­
peaoca x' ~ x + a, y' =y + b, eCJIH H3BeCTHO, tITO: 1) roxka 
(1; 2) nepexonnr 8-TOqKy (3; 4); 2) roxsa (2; - 3) - B TOtIKy 
(-1; 5); 3) TOqKa (~l; - 3) - B TOqKY'(O;- 2). 

1) TaK KaK rosxa (1; 2) nepexoznrr B TOtIKy (3; 4), TO 3 = I + a, 
4 =2 + b. Orcrozta a =2, b =2. 

AHaJIOfWIHO BblllOJIIDIIOTCH 3a,n;aHIUI 2) H 3). 
OTBeT: 1) a = 2; b = 2; 2) a = =-3; b =8; 3) a == 1; b = 1. 

X! 3011	 Ilpa napannensuost nepeaoce TOqKa. (1; 1) nepexozurr B 

TO"lfKy (-1; 0).' B xaxyto TOqKY nepexoznrr uaxano KOOpLUi­

HaT? 

3a.n,aqa peureaa B yqe6HHKe na crp, 147. 

N! 31.	 Cyuiecrayer JIM napannensuuti rrepenoc, npn KOTOpOM: 

1) TOQKa (1; 2) nepexonar B T01{KY (3; 4), a TOl.fKa (0; I) - B 

roaxy (-1; 0); 2) TOqKa (2; - 1) nepexozmr B TOqKY (1; 0), a 
TOqKa (1; 3) - B TOlJKY (0; 4)? 

1) (1; 2) -t (~;.4); (0; 1) ~ (-1;0);
 
x = x' + it; 0 = -1+ a; ,
 
y =y' + b; I =0 + b:
 
1=3 + a; a = I;
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·2 == 4 + b. b:: 1. 
a =-2; b =-2. 
TaK KaK 3HaqeHIDI a H b He paansr B nepaou II BTOpOM cnyxaax, TO 

'raxoro napaJIJIeJIbHOrO nepenoca He cyurecrayer, 

2) (2; -1) --7 (1; 0); (1; 3) --7 (0; 4); 
2 :; 1 + a; a = 1; 1 = 0 + a; a = 1; 
-1 =0 + b; b = - 1. 3 :: 4 + b: b ="- 1. 
3'HaQeHH'1 a H b paansr, napaJIJIeJIbHbIH nepenoc cyutecrsyer. 

OrBeT: 1) HeT; 2) na, . 

Kg 32. .	 np'1MbIe AB II CD napannensasr. TOqKII A Ii D nexar no 
ozmy CTOpOHY OT cexymea BC. ,l(oKaiKHTe, sro JIyqH BA H 

CD O,Ll,IIHaKOBO nanpasnensr. 

3a,Llalla pemeaan yqe6HHKe aa crp, 149 n. 89. 

Kg 33.	 t:(oKaiKIITe, liTO B sanase 32 ~1I BA H CD nporasononoac­
HO HanpaBJIeHbI,eCJIII TOllKII A II D nexar no pasasre CTO­

POHbI OT cexyniea BC. 

BbInOJIHHM napaJIJIeJIbHbIH: nepeaoc, npa KOroPOM TOtIKa C COBMe­

~aeTCH C TOqKOH B. I1pH 3TOM TOqKa D nepexonar B roqKY D1 na nps­
MOM: AB, TaK KaK AB II CD. TOllKIi D f 

H D JIeiKaT no O,Ll,UY CTOpOHY OT 

np'1MOH BC, TaK KaK D'D II BC. Torna, TO"llKH A H D'JIeiKaT no pasasre ' 
CTOpOHbI OT TOqKH B. A, 3TO 3HaQHT, xro np'1MbleBA H BD I npOTHBO­

nOJIOJKHO. aanpaanensr, eCJIH TOllKH A H 1) JIeiKaT no pasasre CTOpOHbI 

~T· cexyniea BC. 

qTOH TPe60BaJIOCb ztoxasars. 

Kg 34. .	 Hersrpexyronsnax ABeD - napannenorpases. Cpena ny­
.qeM: AB, BA, BC, CB, CD, DC, AD, DAHa30BHTe napsr 
OJ:(HHaKOBO Ii npOTHBOnOJIOJKHO HanpaBJIeHHbIX nyseti. 

A B 

C 'D 

O,nHHaKoBo aanpasneaasre JIytIH: AB H C.D; BA" Ii DC;
 
AB H CD; BA II DC. .
 
npOTHBOnOJIO)l(HO aanpaanemrsrenyqH: AB H 'BA; Be H CB; CD H
 

'DC;AD H DA; AB H DC,; BA H CD" 
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N!35. )l:oKa)KHTe, t.ITO 0TPe3KO pasaoa MORbI If yrJlbl cpaanoii 
rpanycaon MepOH COBMemalO~CH ,nBH)I(eHHeM. 

A B 

G 

"
 
~ 

B. 

nYCTb ,l(JIHHbI 0TPe3KOB AB H AlB. pasau. 
Ilozmeprneu 01pe30K npeofipaaoaanmo cHMMeTPHH OTHOCHTeJIbHO 

npJlMOH a; nepneH,nHKYJUlpHOH 01pe3KyAAt H npoxonauieti xepea ero 
cepeztaay, IIonyqHM oTpe30K A 1B2 ~CJIH B, H 8 2 :COBna.n;aIOT, TO 3Ha­

'1HT~ AB H A1B 2 'paBHbI, ecna He COBna,naIOT, TO noztaepraev OTpe30K 

A1.B2 npeo6pa30BaHIOOCHMMeTpHH OTHOCHrenbHO npJlMOH b, 'co.nep­
)KameH 6HCCeKTpHcy yrna B2A1B t o TaK KaK ~B2A.BIRBJIHeTCR paBHO­

6e,zq>eHHLlM, TO 'era '6HCCeKTpHCa .HBnReTCSI Cepe)lHHHbIM nepnennaxy­
IDIpOM K B182 0, 3HatIHT, IIpH CHMMeTpHH OTHOCHTenbHO npRMOH'b 
TOlJKa BznepeHJ:teTB TOt.IKY Bj. . 

TaKHM 06pa30M, OTpe30K ABB pe3YJIbTaTe paCCMOTPeHHoro, ,nBH­

>KeHIDI nepemen B 0TPe30K AIB I . 

A 

c 

B 
G 

s; 

,nycTb11'a)lyCHf;le'MephI yrnoe ABC HA~Bt~ paBHbI. 
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B :pe3YJlbT8Te CHMMeTPHHOTHOCHTeJlbHO npSlMOH 8; 'nBJUIlOmeHCR 

Cepe,nHHHbIM nepnenaaxynspou K BB h H nOBOpOTa soxpyr B J na yrOJI 

A2BlCJ yron ABC COBMeCTHTCSI c yrnoa AIBICt • qTO H rpeoosanocs 
JJ.OKa3aTb. 

x! 36*.	 Y napannenorpaseaos ABeD H A1B1CtD l AB = A1BJ, 
AD:= AIDtH LA = LAt. ~OKaJKHTe, 'lTO napannenorpaavu 
paansr, TO ecrs COBMewalOTCH ):(BHJKeHHeM. 

B	 C 

A - -D A.	 D1 

nYCTb B napannenorpavvax ABeD, AIBlCID) AB =- A)'B); 
AD =AIDl , LA = LA). . 

TaK KaK ~ABD = t\A}B1D) no )J;OyM C,TOpOHaM " yrny MeiKJQ'- HH-­

, MH, TO "cy~ecTByeT ,nBHiKeHHe, nepesozennee A_ABD B !1Al~)DI 

(CM. n. 90). TIp" 3TOM Jij3IIiKeHHH .nyq AO ,lI,OJDKeH COBMeCTHTbC1I c ny­
'10M AIO. (rne 0, OJ - TOlJKH nepecesenna nnaronanea), TaX KaK 0 H 

OJ" ~ cepezmnsr 0TPe3KOB BD II BID I xoropsre npa ,lI,aHHOM ,lI.BHJKeHHH 

COB~1e~aIOTCH. 

Ilpa JlBH)I\eHHH coxpanaercs paCCTOHHHe MeiK,lI,Y TOlJI<aMI1, 3HaQHT, 

AJIHHbI AO H AiOtpaOHLI. 
AO = OC H AIOI =- OIC I (no CBOHCTBy ,lI,HarOHaJIeM napanneno­

rpaMMa).. - ~ 

TOlJKaC, neacainas Ha nyse AO na paCCTOllHHH, paBHOM 2AO OT 

TOlJKH A, npa ,naHHOM J(BHiKeHHH COBMeCTI1TCH C TOqKOif C2, JIe»<aw.eit ~ 

H8 nyse _AJ01Ha paccroannu 2AQ OT TOlJKH A. TOqKa -C. J1eJKHTHa 

nyse A10IHa paccrosaaa 2A10),= 2AO OT TOlJKHAl. TaK KaK aa naa­

HOM nyse OT ,naHHO" TOqKH MOiKHO OTnOiKHTb ronsxo O,l(HH OTpe30K 

,naHHoii .lJ)IHHblj TO TOllKH C2 Ii C1 COBna~aIOT. 

TaKHM 06pa30M, npa ,U.BH)I(eHHH, cosaennueuiea MBD C 
aA)B)D}, TOlJKH C H C1 TO>Ke CO~MemaJOTCg, a 3Hat UIT, npa 3TOM J(BH­

)J(eHHH -napannenorpases ABeD ICOBMemaeTClI C napannenorpaserox 
A	 - .1B tC1D l. f 
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,

N!37*. ~OKa)l(HTe, qTOpoM6bl paBHbl;~CJ]H y HHJEpaBHLl Jl.HarOHa­

JJH•. 

B 

A 

D	 D. 

TIYCTbB pOM6ax ABeD" AIBICI paBHbl,DJlarOHaJlHAC II Ale., 
BDn Btl)l. TIyCTb AHarOHaJIJ;I pOM60B ABeD H A1B.C1D. nepecexa­
JOTCJlB TOqKax 0 Ii OrCOOTBeTCTBeHHO. 

PaCCMOTpHM AAOB H AAI01Bl : 

- LAOB= LAJOIB. TaK KaK naaronana pOJ\t16a nepneaztaxynapusr, 
AO = AlaI, BO = BIO., TaK KaK .nliarOHaJlH pOM6aB TOlIKe nepe­

CeqeHIDI ~eJ].sITC.sI nOnOJ1aM H· no yCJIOBHIO zmaroaanu AC " Ale., BD H 
DIPI paaasr; 

L\AOB = AAI01JJlllO ,u.ByM cropoaau H Y.fJIY Me)K,lI,Y HI1M", cneno-
BaTeJlbHO AB.= AlaI. " 

TaK. KaK B·pOM6eBce CTOpOHhl paanu, TO AB = Be == CD ~ AD = 

=AIB1 = B1C1 = CIDt = AID l • .	 ' 

PaCCMOTpHM ~ ABCn ~IBICt: 
AB ~ AIBI ; Be = s.c, ~ AC= AIC I (no ycnosmo), dABC,= 

= AA.B1C. no TpeM CTopOHaM; 3HaQMT, LABC = LAjBle l . 

B sanase N~ 36* § 9 6LIJIO noxasano, lITO eCJlH ztae CTOpOHhl 11yron 

Me*,lJ,Y HlL'4H: onaoro napaJIJleJ10rpa~MaCOOTBeTCTBeHHO paanu ,AByM 

CTOpOHaM: H· yrllY.MeiK,lJ,Y HUMH zrpyroro napannenorpasoaa, TO TaKHe 
napannenorpaavu paanu. 

B pOM6a~ ABeD H AjB1CtDt AB = AlB., Be = .B.C. LABe = 
=,LAJB1Ch .3HaQHT, 3TH.PPM6bl paBHLJ. 

](238.	 AOKa)J{HTe, liTO· .ZJ.Be OKpy)KHOCTH OAHl@KOBOro pannyca 
pasnsr, 'TO'e~Tb COBh1emalOTCH ,UBH)KeHMeM. 
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nyCTL OKpy>KHOCTH C u.elffPaMH OlB OZHMelOT pasnsrepannycsr. 
TaK KaK ):{BH>KeHHe COXpaH.ReT paCCTORHHe Me)l(AY JII06bIMH -nByMH 

TOqKaMH, TO npn Jl1660M ABH)I(eHHH paCCTOJlHHe OT TOlJeK OKpy)l(HOCTH 

)],0 uearpa COXpaHSleTCH, a 3HallHT, OKPY)I(HOCTb nepeiiner B OKPY)I(­
HOCTb. Teneps paCCMOTPHM napannensnsra nepenoc, nepesonxutari 
TOllKY 0 1 B O2• 

B CHJIy saurecxaaaunoro, nepsas OKPY)f(HOCTh COBMeCTHTCH co 
BTOpOH. 

qTO H TPe60BaJIOCb noxasars. 
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- -

- - -

§10. Betonopu 

}(! 1~ Ha np~MOH .naHbI 1])" TOqKH A, B, C, npWleM TOqKaB JIe)l(l1T 

Me)K.ny TOqKaMH A 11 C. Cpena BeKTOpOB AB, "At, BA 11 

BC HaJOBHTe O)l;lfHaKOBO nanpaanennue H npoTHBOnOJIO)K­

HO nanpasneaasre. 

A B c 

B~KTOPbI O)l;I1HaKOBO HanpaBJIeHLJ, eCJIH cooraercreyrourae nony­

np~MbIe O,lJ.HHaKOBo nanpanneau. 1) BC. AB Ii AC - O)l;HUaKOBO 

aanpaanemr; 

2) BA Ii, BC ;BA Ii AB ;BA Ii AC - nporaaononosoro aa­
npaanessr. 

X! 2. qeTLIpexyrOJIbHHK ABeD - napannenorpasoa. ,l];oKa)l(HTe 

paBeHCTBQ nexropos ,AB H DC . 

3aJJ;8lia.pemeHa B yqe6HuKe aa crp, 156 n. 92: 

X!3. l(aHbI sexrop AB U TOqKa C. OTJIO)KUTe OT TOqKH C BeKTOp, 

paBHbIH'BeKToPY AB, eCJIu: 1) TOtIKa C JIe)KHT,Ha npHMoH 

AB; 2) TOtIKa C He nezcar aa npHMOH AB. 

2) 

a II b 

.AB=CC1 

x!! 4. Bexropsr a (2; 4), b (-1; 2), C (c.; C2,) OTJIO)KeHbI OT naxana 
KOOp,lJ.HHaT. qeMy paaasr xoopnnaarsr HX KOHIJ.On?
 

A (0; 0) - uasano sexropa,
 
B (a; b) - KOHeu aexropa.
 

a (2; 4). 

107 

http://alexbooks.ucoz.com



- --

- -

- - -

- -

- -
- - -

- -
- -

2 =a-O, 
4 = b-O. 

AHaJIOflflIHO uaxonaa AflH a H b . 
OTB,eT: (2; 4); (-1; 2); (el; C2). 

-
Kg 5. A6coJIlOTHaH BeJIUtIHHa sexropa« (5;m) paaaa 13, a BeK­

ropa b (n; 24) pasaa 25. RaHTH m u n. 

A6cOJIlOTHOH BeJIWlHHOH BeK~opa Ha3b~BaeTcH ,llJIHHa OTpe3Ka, 1130­

fipaxcarourero sexrop, a Cal; a2)' 

FI:;:Ja,2 +a/ 
2=144,m=±12.13= ~52+m2 , 169=25+m2

, ln
 

2 2
25 == ~n2+242 ,252 =n + 242
, 625= 0 + 576,02 = 49, n =±7. 

OTBeT: m = ±12; n =·±7. 

x!! 6. ~aHhI TOGKII A (0; 1), B (I; 0), C (1; 2), D (2; 1). ~OKa>KHTe 
- --, 

pasencrso BeKTOpOB AB, CD
 

,A (0; 1); B (1; 0).
 

AB =(1-D; 0-1) = (1; -1) 
C (1,2); D(2; 1). 

CD =(2-1; 1-2) = (1; -1): 

AB = CD. 

x!! 7. AaHhI TPH TOqKH A (1'; 1). B (-1; 0), C (0; t). HaH)lHTe ra-

KyIO TOtIKy D (x; y), QTo6bI sexropu AB H CD 6b1J1H pas-
RbI. 

3a):(aqa peurena B yqe6HHKe aa CTp. 158 n'. 93. 

N!! 8s Haiinare sexrop C, paBHblM: cyMMe nexropos a If b , ({ a6­

COJIIOTH)'IO BeJIWU1HY sexropa c, eCJlH: 

1) a (1; - 4), b (-4; 8); 

2) a (2; 5), b (4; 3). 

c = a + b. 

1) a (1; - 4), b (-4; 8), 

c = (1-4; - 4 + 8), C (-3; 4). 
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-------

- -

FI=~(-3/+42 =.J9+16~.J25=5 

2) a (2; 5), b (4; 3) - ~ 

c = (2 + 4; 5 + 3), C (6; 8). 

19 = J6~ + 82.:;: "/36+64 = .J100 =10,
 

OTBeT: I) ~(-3;411~ = 5; ~(6;811~ = 10..
 

N!! 9.	 ~aH TpeyrOJIbHHK ABC.Ha"~HTeCyMMy BeKTopOB: 

1) AC 11 CB ; 2} AB 11 CB ; 3) AC .1-1 AB ; 4) CA H cs . 

B 

<~ ..........•.......•...
 
. .. 

A	 C A 

1) AB =AC+CB 

B 

c 

c. 

B· 
o 

. cA' ,c·A 

2) BC)' = cs 3)AD = A.C+AB 

ACI-=AB+CB 

D 

A	 C 

4)CD=CA+CB 
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- - -

- - - -

-- -

- -- - -

- -
- - - -

x!! 100 Haif.IJ:HTe BeKTOp C = a - b Hera a6COJIIOTH)'1O BeJIHtIHH)', 

CCJIH 1) a (1; - 4), b (-4; 8); 2) a (-2; 7), b (4; - 1). 

C = a-b
 

1) a (1;-4), b (-4; 8), C (1-(-4);-4-8).
 

~ (5; --' 12); FI =J52 +(-12)2 =./25 + 144 =./169 =13 .
 

2) a (-2; 7), b (4; - 1), C (-2 -4;7-(-1», c(-6;8)
 

I~ = J362 
+64

2 :=.JlOO = 10 

OTBeT: 1) 1~(5;12), I~ =13; 1~(-6;8): I~ = 10. 

N!! '11. J{aHhl sexropsr C 0611UiM aaxanoa: AB, H AC. )J:oKa:>KHTC, 

qTO AC-AB = Be. 

3a,naQapeweHa B yqe6HHKe na cTP. 169 n. 94. 

.N! 12.	 B napannenorpasoae ABeD ,ll.HarOHaJIH nepecexarorcs B - - . 
TOQKe M.	 BbIpa3HTe BCKTOpbI AB Ii CD QepC3 BeKTOphI 

a = AM ,b =8M. 

AB = AM - BM = a - b ;
 

CD' =- AM =b - a.
 

x!! 13.	 Haseprnre TpH npOH3BOJIbHhIX sexrcpa a, ·b, c, KaK aa 
pacynxe. A .reneps nOCTPOHTC sexropu, pasasre: ­

1);; + b + ~;2) ~-b +~; 3)- ~ + b +~. 

1) y =a+b+c;, 

~ 

if y 
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2) xw a-r b r c ; 3) .~ = .; + b + ~ ~ 

z 
-i 

-ii 

x! 14.	 1) ~OKIDKHTe, lITO )l,JHI BeKTopOB AB, Be H 'AC HMeeT Me­

eTO nepaseacrso IAC I~I AB j+1 Be I. 
2) ~OKaiKHTe, lITO ,IViH mo6bIX BeKTopOB a H b HMeeT MeCTO 

~ 

HepaBeHCTBO Ia+bl~1 a 1+1 b I. 
I) HepaBeHCTBO IAC I~I AB 1+1 BC j cnenyer 83 HepaBeHCTBa rpe­

yrOJIbHHKa: AC < AB + Be. 

, HepaB-eHCTBO t a+.b I ~ ,I ;; 1+ , b 'I cnenyer 83 roro, lITO ,UJUI"- -	 -" ­-,..-

BeKTOpOB	 AB H Be " passsrx cOOTBeTCTBeHHO BeKTOpaM a " b , HMe­

er MeCTO nepaaeacrao lAC I~I AB 1+ IBe I'· 
B 

A	 ci+b 
NtIS.	 K roPH30HTaJIbHO." 6arrKe ua ,l.(ByX paansrx HHTjlX nonaemen 

rpys BeCOM P. Onpenenare CRJIbl HaTjJ-JKeHHlI HHTeH. 

/1/11 (Ill I'l" / ~ 
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- -

- -
- - -

.....
 
PaBHO~e"CTBYIOmall F CM F1 ·li F2 Ha1'HiKeHHlI HliTeM J(OJDKHa 

6blTb no BeJIHqliHe pasna aecy P. 

F lIBJIlIeTC}I .D:HarOHaJIblO pOM6a C OCTpbIM yrnoM60°, BhlXOtvnneii 
"3 aroro yrna, 

.Ii 1-	 IFI - - p - P13p~IFI =IFd·cos300; 1 - ")'''''''n''lf\O - 13 - J3 --3-· 
2· ­

2 

N!! 16. C KaKOM CHJIOH FHa,no y,nep)KHBaTb rpya -BeCOM C- aa na­
KJIOHHOH IlJIOCKOCTH, tITo6hl OH He CnOJI3aJ1 BH"3? 

3a,lJ,aqa peurena B ysefinaxe aa crp, 161 n, 95. 

X! 17. ~aHbl TO~KH A (x.; Yl) H ,B (X2, Y2). ,[(OKaiKlITe, sro sexropsr 

AB, " BA 'npOTMBOnOJIOiKHO nanpanneasr. 

3a,naqaperneHa B yqe6HHKe na crp, 163 n. 96: 

N! 18.	 ~OKa)K"Te, srro aexropst Q (1; 2) H b (0,5; Ijonaaaaoao 

nanpaanenu, a BeKTQPbl C (-I; 2) H a (0,5; - 1) flPOTHBO­
" nOJlOiKHO HanpaBJIeHbl. 

- - 1 1 - 1- 1 . 
(1· 2)· b	 (-·1· -·2)· a=-b· A =.-. A> 0 BeKTOp·hi O,nM-I) Q	 

t" 2 2 ' 2' 2 ' , 

HaKOBO uanpannensr.
 
-


- 2) C (-1; 2); d (0.5;-1); 

d ~ - 2 · ~; A = - 2, A.< 0, aexropsr npoTHBOnOJloX<Ho nanpaane-
HbI. 

N!19.	 AaHbI aexropsr a (3; 2 ) H b (0; - 1). HaH,lJ,MTe aexrop 
~ ~ ~-' 
c =- 2 a + 4 b Hero a6COJIlOTH)'IOBeJIWlHHy. 

a (3; 2), b (0; - 1); 

c=~2a +4b;
 

-2~ (-2· 3; -2·2)= (-6; -4); 4b(4· 0; 4· (-1» '=(0; -4);
 

c (-6+0;-4+(-4);
 

~ (-6; - 8), Ie' = ~r--(-6-)-2-+-(_-8)-2= .JI00 = 10. 

OTBeT: (-6; 8); 10 
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- - -

x! 20. A6coJIlOTHall BeJIWlHHa sexropa Aa pasaa 5. HaMHTe A., 

eCJIH: 1) a (-6; 8); 2) a (3; - 4); 3) a (5; 12). 

lA-a 1== 5.
 

1) -;; (-6; 8); I ;;1= J(-6)2 +.82 =~36 + 64 =JlOO =10;
 

IA·to 1= 5; ~
 
. 1 '. 

A,=±­
2 

2) ~ (3;-4);1 ~I= J32 +(- 4Y =.Jg+16 =.fi5 =5;
 
IA' 51 = 5;
 
A=±l .
 

.3) ~ (5; 12); I, .~ I=J52 +122 =J25 +144 = J1% =13;
 
IA'131=5;
 

5
),,=+­

-13 ·
 
1 5
 

OTBeT: 1) ± ~ ; 2)±1;.3) ±...-- .. 
2 ' 13 

N!21.	 B TpeyrOJIbHHKe ABC rrposeneaa Me,nHaHa. AM. ~OKa)KHTe, 

QTO AM =! (AB + AC). ' 
2 . 

B 

< ~l ~.D 

c 
. BbII1.0JIHI-ITe CJIO>KeHlfe sexropoaAs H AC no npaaanynapanae­

norpaaaa, 

AB + AB	 = AD. 
M - TOqK~ nepeceseaaa lJ;IlarOHaJleH napannenorpaseaa.: KOT6paR 

ztenar ax n~nOJI.aM. 

-" 1-- 1 _.' - l ­
AM =-AD. - (AB + AC )=-AD.

2 ' -2 2 . 
1 -	 -- ..'-.... 
- (AB + AC) ;;'AM . 
2
 

qro H Tpe60B8JIocb ,nOK83aTL.
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- --

- - -
---- --

M 

c 

, ~N 

D 

X!. 22.	 TOllXH M u N HBJUllOTCJI CepeJl-HHaMH orpesxoa AB H CD co­

r OTBeTCTBeHHO. ,t(OXa)l(":Te aexropaoe . paBeHCTB<? 

- 1-.- ­
MN =-(AC+BD).

2 '. 

MN =MA+AC+CN 
+- - - ­

MN=MB+BD+DN 

2MN = (MA +MB) + (AC +BD) +(eN +DN), 

TaK xax MA =-MB, CN = -DN, TO 

2MN=AC+BD 
- 1- ­
MN = -(AC +BD) • 

2 .
 
qTO H Tpe60BaJIOCb noxasars.
 

x!! 23. ~aH napannenorpauu ABeD, AC = a, DB = b. BblPa3H­

. Te sexropsr AB " CB , CD H AD sepea a H b . 

- 1- 1- 1 - ­
AB =-a+-b =-(a+b),

222 
- 1- 1- 1 - ­
CB = --a+~b =-(b-a)
,222' 
- - 1(---)
CD=.-AB=-2:\a+b, 

- - If:-)
AD=-CB=~\a-b . 

2 

11!24*.	 ,l(oKa)l(HTe, xro y KOJIJIHHeapHbIX BeKTopOB COOTBeTCTByK>­

mae KOOpAHHaTbI nponOpUHOHaJIbHbI. M 06paTHo: eCJIH y" 
ztayx HeHyJIeBbIX BeKTopOB COOTBeTCTByroIUHe KOOp,ll.HHa~I 

nponopuaoaansaa, TO 3TH sexropsr xonnaaeapau, 
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- -

- -

- -

- -

- -

- - -

I )npHMeM a (Xl; YI )Hb (X2; Y2) sonnaneapnue BeKTopbI,cne.no~ 

aarensao, cornacao )J;OK83aHHOMY B n. 97, cymecrayer xacno MO, ra­

xoe, tITO b =A' a 
no onpeAeJIeHIDO npOM3Be){eHIDI sexropa aa IJHCJIO 

X2 =A·Xl, X Y 
" , CJIe,n;OBaTCJIbHO _2 =/ow ; -1.. =/ow

{ Y2 =.A· YI	 Xl YI . 

X Y	 ­.-.t = _2 , 3HaQMT, COOTBeTCTByromHe xoopztaaarsr BeKTOpOB an. 
Xl Yt . 

-
b nponOpUHOHaRbHbI. 

2) npHMeM ~ (Xl; YI), b (X2; Y2) H .:2. =h.. = Jw, TaKKaK ~ H b 
Xl YI 

aeayneaue sexropsr, TO )...:to, CJIe,n;OBaTeJIbHO X2 = A'XI; Y2 = X'YI 3Ha­

. tInT, BeKTOp b (X2; Y2) = A'a (Xl; Yl) 

no TeopeMe 10.2, eCJIH A>O, TO aanpanneaae a coananaer C ua­

npasneaaexe , eCJIH X<O, TO npOTHBOnOJIO)f(HO eMY. 

TaKHM 06pa30M, npa JIK>60M A#O sexropsr a Ii b 6Y.D3'T KOJIJIH~e­
apHLI. 

qTO HTPe6oBaJIOCb noxasars. 

N!25.	 ~aHLI BeKTopLI ;; (2; -4), b (1; i), c(l; - 2), d (-2~ - 2). 
YKIDKHTe napu KOJIJIHHeapHLIx sexropos. KaKHe 113 ,lJ.aHHbI~ 

BeKTOpOB OJJ:HHaKOBO aanpaanena, a KaKHe -npOTHBono.. 

JIO)f(HO .' aanpaaneau? 

a (2; - 4) H C (1;-2); 

AC = a; A= 2, »0, aexropu a, H C KOJIJIHHeapHbI H O;llHHaKOBO 

HanpaBJIeHLI. " 

b (1; I) H d (-2;-2); 

d = Ab; A. = -2, A<O, aeirropst d H b xonnaneapaa H nporaso­
nOJIO)KHO H.anpaBJIeHLI. 

K! 26. H:3BecTHo, tITO sexropu a (1; - 1) " b (-2; m) KOJIJlHHeap-

HbI. HaH.nHTe, tIeMy paaso m. 

a(l; - 1), b(-2;m); 

b = Aa ; A. = - 2, b (-2; 2), m = 2. 
OTBeT: 2. 
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- - -

. Xg 27~	 AaHhI sexropu a (1; 0), b (1; 1) H c (-1; O)..Haiiznrre ra-

KHe lIHCJIa AH Il, lITo6bI liMeJIOMeCTO sexropnoe paBeHCTBO 

c='Aa+J.lb. \ 
.-, - - -- ..... ­
a (1; 0), b (1; I), c (-I; 0), TaK KaK C =Aa + ~tb, TO
 

- I =A+J,1,
 
{
 0= A·O+IJ. 

IJ= 0,
 
{
A=-I. 

OTBeT: - 1 Ii O. 

XI 28. _AOKaJKHTe, 1.ITO ,lJ,JUI JII06bIX aexropos ;; H b (~ b)S ~ 2 b2. 

~ b = I~ II bIcos Q, rae a - yrOJI MeiKJJ.Y BeKTopaMH ~ Hb. 
:. TaK KaK Icos c] < 1,To(ab)2 < ~2b 2. 

-- -'1
N!29. .HaHJJ;HTe yron Me)KJJ;Y sexropaaae (1;2) H b (1; -- ). 

, ·2 

- -.' 1 
a (1; 2), b (I; --);


2
 
-- 1
a·b·= 1·1 + 2'( --) = O. 
. . 2 

CKaJIHpHOe npOH3Be,lJ,eHHe BeKTOpOBpaBHo HyJJIO, 3HatIUT yronMe­

)I(,lJ,Y HHMH npjIMoit
 

OTBeT: 90°.
 

N~. 30*• ,[\aHbI sexropsr a 11 b. HaiiJJ:HTe a6COJIlOTHylO BeJIWIHHy 

aexropa a	 + b, eCJlH H3BecTHO, sro a6c'OJIIOTHbIe:BeJl~HHbl- ~	 . . 

BeKTOpOB a H b paaasr 1, a yron MeiI\UY HUMH 60°,. 
2(;; + b)2 =;;2+ 2';;';; + b2 =1~ f + 21;; I·tb Icos,a + t b 1, 

2rne a - yrOJI Me)K,lJ,Y BeKTOpaMH ;; H b.(~ ~. b)2 = 1(;;' + b)1•.
 

- - 2 . 1
 
(a + b) =1 + 2·1·t· --- + 1 =3. 

2
 
- - . 1
 

<I a I=1, I b I= 1, cos a =cos60° = -.;
2 

2
I a+ b 1 =3; I ;; + ;; I= /3· 

OTDer: ./3 . 
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- -
--

,	 - - ­
N!!·31.	 Hatimrre yrOJI Me)l(.[(Y BeKTopaMH a 11 a + b 3a~aq" 30~. -. 

npHMeM 1.;;' =I b 1= 1. (~I\b) =60°. 
- - - - -- - -'1 
a · (a + b) = a 2 + a' b =Ia I·I b Icos 600 =1 + 1· - =1,5. 

.	 2 ... 

.B sanase N2 30 natincaa I ~ + b I=Jj. . 

~ · (~ + b)= I~ I· I(~ + ~) Icos ( ~ ;~ + b). 
I ~ II ~ + ~ Icos .(~ ; ~ + b). 

t: - -) 1,5 1,5' 1,5Jj Jj
cos\a;Aa+b =PI- ;j = r:; =-=­

a,a+b	 v3 3 2
l 

3HalJHT, (a; a + b) = 30°. 
OTBeT: 30°.. 

N! 3-2.	 ~aHhI BepIIIHHbl TPeyrOJIbHHKR A (1; 1), B (4;1), C (4; 5). 
HaH,lUITe KOCHHYCbI yrnos TPeyrOJIbHHKa. 

A(l; 1),B(4; 1),C(4;5) 

1) AB (4-1; 1-1),.AB (3;O)~1 AB 1= ~9+0=3t 

AC (4-1;5-1), AC (3;4),1 AC f= -J9+16 =5.. 

AB· AC =9 +0 = 9. AB· AC =IABI'f AClcosA. 

cosA= ~ =~=O 6. 
3·5 5 ' 

cos A= 0,6. 

2) BA (-3; 0).1 BA 1=3. 
Be (4-4; 5-1), Be (O;4).IBC 1= 4.BA·BC =- 3·0 + O· 4 = O. 

BA'Re =I BA 1·1 Be [cos B. 
0= 3·4cosB, cos B = O. 

. 3) ·CR. (O;~.4), ICB 1=4.. 
CA· (-3; - 4),1CA1':= 5. 

CB· CA = 0 · (-3) + (-4) · (-4) · (-4) == 0.+ 16 = 16. 

CB · CA = I~B 1'1 CA IcosC.
 
16 4'
 

16 =4· 5 cos C cos C = -- = - == 08. 
, 4·5 5 ' 

cos C = 0,8. 
OrBeT: 0,6; 0; 0,8. 
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x! 33. HaH-nHTe yrnsr rpeyronsnnxa C BepllIHHaMH A (0; fj ), 
, t: 3fj

B(2; -v3), C ( -; -). 
, 2 2 

t: t: 3fj
A (0; -v3 ), B(2; -v3 ), C ( -; -).

2 2 

1) AB (2-0;' fj - fj), AB (2; 0), I AB 1=2.
 
-3 fj ~-3 fj

AC (--0· ---v3)	 AC (_. --).

2 .' 2 '	 2'· 2 

F9=j~+~=J3. 
_.- 3 (fj)
AB·AC=2·-+0· -_.. =3. 

2 - 2 

AB· AC = IA~ ·IAg cosA
 

tz : 3 ) .../3../3

3=2-v3cosA cosA=~=--=-, LA=3<f 

, 2·",3 2·~ 2 . 

2) BA (-2; 0), IBA 1= J(-2Y+Ql =.J4 =2. 

Ii~-2' J3 - 3)~~l2 '2 "V~, 

ocr-~;- ~} 189=	 (-~J +(~ ~.J =JH =1. 
- -' 1 1 
BA· BC =-2·(- -)+0·(- -)= 1.2 . 2 

BA·	 BC = I BA 1·1 BC Icos B.
 
1


1 = 2 .' 1 cos B, COB B =	 -, LB = 60°. 
2 

3).C)'MMa yrnos rpeyronsnaxa pasna 180°; rorna, 
LC= 1800-(LA +LB) = 180°-(30° + 60°) = 90°. 

OrBeT: 30°, 60°, 90° . 
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- -

- -
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- -

· 
N! 34. ~OKa)l(HTe, qTO' sexropu a (m; n) H b -(-n; m) neprrennaxy­

.napnsrana paaasi H)'JIlO. 

Bexropsr nepneaaasynspnsr, eCJIH HX cxanapnoe npoasaeneaae 
paDHO HYJIIO. 

~~~=I~I·lblcos((. __ 
a · b =~ m · (-n) + n · m =0, 1 a I ¢. 0, 1 b I:;:. 0, Tor,na, cosc = 0, 

u= 90°. . 
~ -

Bexropsr a (m; n) H b (-n; m) nepnennasynspnu,
 
2 2
 

ECJIH' ~ 1= 0, TO m + n = 0, 3HaqMT m = n = 0, ~ = b =O.AHa-

JIOrWlHO, eCJIH 1 b I = 0, TO a =b = O. . 

K! 35. ~aHhI sexropsr a (3; 4) H b (m; 2). OP" KaKOM3HaQeHHH m 
3TH sexropu rrepneanaxynspnsr/: 

Bexropu nep'neH,nHKYJlRPHbI, eCJIH HX CKCl!I.SI:pHOe npomaenenae 
paDHO HYJIIO. 

~. b =1 ~ 1·1 b Icos 90°, ~ (3;4), b (m;2).
 
o=3 · III + 4 · '2.
 

8 2

3m=-8 m= -- -m= -2~.

_' . 3' . 3 
2 ­

OrSCT: -2-.' 
3 

1(2 36. ~aHbI nexropu a (I; 0) H b (1; 1). Haaznrre TaKoe qHCJIO A., 

QTo6bl sexrop a + Ab b 6blJl nepneanaxynspen sexropy a. 

HMeeM: ;; (~.+ Ab) =0, ;;2 + A(~ b)= O,A(~ b)=_ ~2. 
2a 1 

A=~=--=-l. 
ab 1 

Oraer.-d. 

x! 37. ):(0KaiKHTe, lITO eCJIM a H b - e,lJ,MHWlHble HeKOJIJIHH~ap-
..- - ~--

nsre sexropst, TO sexropu a + b II a - b OTJIHtIHbI OT H)'JUI 

H nepneaaaxynapasr. 
..... --- - ­

HaH.neM CKaJIRpHOe npoaaseneane BeKTopOB (a + b) H ( a - b ). 

i~_+ b)(~-b)= ~ 2-b2=I~f-lbf= I-I =0. 3Ha'lIff,(~ +b) 
" ( a ~ b ) nepneaaaxynapua. 
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N!! 38*. )l;oKaiKHTe, 'ITO cyMMa KBa,npaTOB ,nH·areHaJIeH napanneno­
.rpasoaapanna cyMMe KBa.npaTOB ero CTOpOH. 

3a-naqapeurena B yxefiaaxe aa C1p. 166n. 98. 

X!! 39*. ~aHbI CTOpOHhI rpeyronsnaxa a, b, c. HaH):(HTe ero Me):(HaHbI 

rna, mi, m., 

B 8.ABC, rne a = BC, b = AC, C =AB; Me,nHaHbl AA1'::: rna, BB I = 
mi; eel =m; 

II BD1 K _ b . 

np0,l1.0JDKHM ?\1e,[(HaHhI AA., BBh eCI sa TO~IKY A], B} C1 COOTBeT­

CTBeHHO H na HX rrpo~o.n,jf(eHH~ OTJlO)l(HM A1D2 =AA., BID3 = BB) H 

-C1D.=CC t • . 

B serupexyronsaaxax ABD2C, .·BCD3A' II BCAD. ,nHarOHaJIH B' 

TOlJKe nepecexenaa nenarcs nononasr, 3Ha~n"T,' 3TH xersrpexyrom.naxa 
HBJHllOTCH napanJIeJIOrpaMMaMM. . 

B sanase 38* § 10 6bIJIO")lOKa3aHO, 'ITO CYMMa KOa.npaTOB )UfaroHa­

nett rrapannenorpasrxa pasna cyMMe KBa,upaT.OB ero CTOpOH, n03TOMY 
)I)UI napannenorpaseaa ABD2C M6>KHO sanacars: 

AD2
2 + Be2 = 2AB2 + 2A~ HJiH (2ffia)2 + a2 = 2,? + 2b2

, 

. 3H~qHT, 

. 2 2c2 +2b2 
- a2 

ma =- - - - ­
4"~ 

2 2 2
2c +2b -a 1 1 2 ')b.. 2· 2 

rna =,1' 4 =2"1 2c +~ '.. -a ; 

,lI)UI. napaJIJIeJIorpaMMa. BCD3A:, . ,
 
BD3

2 + AC2 =2BA2 + 2BC2
; {2II1b)2 + b2 = 2a2 + 2c2

;
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2 2a2 +2c2 
- b2 1 I 2 2. 2 

nZb =. • mb =-v2a +2c -b .4 ' 2 .. , 
Jl,JUI napannenorpaxosa BCDA t : 

CPI2 + AB2 = 2AC2 + 2CB2
; (2Il1c)2 + c2 = 2a2 + 2b2

; 

2. 2 2a2 +2b2 - c
m =----­

c	 4. 

me =.!..J2a2+ 2b2-c2. 
2 

Orser: ma =.!..~2c2 +2b2- a2; mb =.!.. 42a 2+2c2
- b2 . 

2	 .2 ' 

me =.!..~2a2+2b2-c2. 
2 . 

N!!40.	 ~OKaiKHTe, qTO reOMeTPHtIeCKoe· MeCTO TOqeK, CYMl\1a KBa)J.­

paTOB paccrosnnti OT KOTOpblX Jl.0 )J.ByX ,naHHhIX TOqeK no­
CTOHHHa, ecn, OKPY)I{HOCTh caenrpoa s cepezmne orpesxa, 
coenaaaroniero ziaaaue TOqKH. 

x 

A . 0 B 

TIpHMeM XA 2 + xn'l = m, m > 0, 3HatIHT, cyutecrsyer C = 'J;;;, 
CJIe,lJ,OBaTeJl~HOXA2 + XB2 = c2 

e . no reopexe, ofparnoa TeopeMe nH<Pa­
ropa,.XA 1'1 XB HBJIIDOTCH KaTeTaMH npHMoyrOJIbHOrO rpeyronsunxa, 
ranoreaysa xoroporo panna c, HO eCJ;lM XA II XB - xareru, TO rnno­
Teuy30H HBJUIeTC» OTpe30K AB. npHMeM 0 - cepezmna AB, CJIe,lJ,OBa­
TeJlbHO: 

- 1 ttr: -)XO=-\XA+XB;2 . 

X0 
2 

=~(fXAr +IXBI 
2 

+IXA/·IXBI· cosLAXB)= 
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- - - - - -

- - -
- - -

- -

:1 (1~2 1V'ii12 
) 1 -'2="4 XA1 + XB1 =4· AB 

19
2 

=±IARl
2 

·Ixol =~ -IARl­
3HaQMT, X npMHa,llJIe)KHT OKpy)l(HOCTM C ueHTPOM 0 M pazmycox, 

1 
paBHbI-M - 0 ABo 

2
 
qro H TPe60BaJIOCb ztoxaaars.
 

x! 41. Bexropu a + b H a -b nepneanaxynspasr. )l;oKa)KHTe, xro 

I ~ 1=1 b I· 
TaK KaK (a + b) H ( a - b ) nepnennaxynspnu, 

To(a + b)·(a-b)=O.ToecTb a 2- b 2 = O. 

;;2= 1;2,1 ~ 1=1 b I. 
qTO Ii Tpe60BaJIOCb ztoxasars. 

x! 42.	 AOKa)KMTe c rrOMOIUblO sexropos, qTO anaroaana pOM6a 

nepneazmxynapau. 

B	 c 

A	 ·D 

B pOM6e ABeD: 

AC.= AB +BC 0 

BD = BC + CD = BC- AB 0 

- - - - - - -,-. 2 -2 
AC · BD =(Be + AB) (BC'- AB ) = Be - AB = 

=IBe 12 -I AB 12 
= o. 

3HallHT, AC 1.. BD . 
qTO 11 1pe60BaJIOCb AOKa3aTb• 
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- -

- --

K! 43. .	 ~aHbI xersrpe TOllKlI A (1;1), B .(2; 3), C (0; 4), D(-l; 2). 
J\OKaiKHTe, xro serupexyronsaax ABCD - npaaoyrons­
HlIK, 

A (l; 1), B (2; 3), C (0; 4), D (-1; 2).
 

AB (2-1;3-1)= AB (1;2),'
 

DC (0 + 1;4-2) = DC (1; 2).
 
- -, ­
AB = DC , 3HaqHT, ABCD -:- napannenorpaax.
 

AD (-1-1;2-1)=(-2;1). AB 'AD =1-(-2}+2·1=-2+2=0.
 
3HaqHT, L BAD = 90°, ABeD -- npaaoyronsaax.
 

K! 44~ AaHhI serape TOqKlI A (0; 0), B (1; 1), C (0;' 2), D (-1; 1). 
~OKa)KHTe, qTO serupexyronsaax ABeD - xaanpar. 

A (0; 0), B (1; 1), C. (0; 2), D (-1; 1). 

0 +0 0+2) .2
npHMeM 0.- cepeJJ,HHaAC, O. --. ;-- ; 0, = (0;1).

( 2 - 2 . 

-- 1+ 1 1+1)
O2 - cepenana BD, O2 -2-;-2- ; O2 =(0; 1) ( 

OTpe3KH AC H BD"nepeceKaIOTCH B TOqKe 0 (0; 1) II ,neJI}ITCH 3TOH 

TOQKOH nononaa, 3HaQHT, ABCD - napannenorpasea. 
2AC=(O;2);·1 AC 1 = AC - AC =0-0+2-2=4;1 Acl=2_ 

BD ~ (-2; 0); I BDf =BD -BD =4; I BD 1=2. 
TaK KaK ,lJ,lIarOH~H napannenorpasosa ABeD pasnu, TO OH lJBJUI­

eTCH npHMoyrOJIbHHKO~1. 

Jic - BD	 =O· (-2) + 2 - 0 =0, 
TaKHM 06pa30M, AC ..L BD, npHMoyroJIbHHK.ABCD - pOM6, 3Ha­

tIHT, qeTblpexyrOJIbHHK·ABCD - KBa.npaT. 

qTO H Tpe60BaJIOcbJJ,oKa3aTb. 

-(2 2)x! 45. . sexropos -( 3--;-4) .b -.;-, -c(O; - '1),Cpena a 
5 3 .	 3 3 . 

- (3 4)	 . ' d - ;- - Hati,lU-ITe e)l.HHJ1lIHble H yKaJKHTe, KaKHe H3 HUX 
5 5	 '. 

KOJlJlHHeapHbI.
 

-(.34)--'- -(2 2}-c '0'-1\ -(3d -'--4}
a b -' ­
5'5' 3'3 ~, j, 5" 5.. ' 
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'14":~'J('!'= --3),2 (4)2 -_~9-+--116 _a	 . •+ ­
"5 5 25 25 ' 

-
a - etJ:HHwntbIH, BeKTOp. 

J(2)2 (2)2 f4:4 -{8I~ = "3	 +"3 =V"9+"9 =V"9 ¢I; 

..,g" ~ He :JlBJHleTCH e.n:HHHtlHbIM. 

I~ =J02 +(-1) =v'1 =I; 
-
c - eJJ;I1Hlf1IHbIM BeKTOp. 

I~ =~(%J+( ~J =1; 
d ~·e,J.l;HHWlHbIH sexrop. 

3' (3)5:-'5= -5:5=33 
-1; 

- -... -..... ~ - -... -	 -­
.a Db,:Q' ac , b. II C, b H d , C H d - aesonnaaeapasr. a 11 4. 

-,KOJIJIHHeapHbl. 

.N'! 46.	 Hatimrre e,nHHWlHbIH aexrop e, 'KOJIJIHHeapHblH: aexropy 

a (6; 8) 11 OJJ:HHaKOBO C HHM uanpaaneuasrtl, 

a (6; 8) = k · e (x; y).
 

6 = kx'
 
{8=ky. 
-	 2 2lel=l,Tox +y =1. 

PeIIIHM cncresry: 

Ia =6; 

ky=8; 
{. ~2+ y2 =1. 

8
x=-"

k' 
8

Y=k; 
36 64
-+-=1
k2 k2 " 
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100 = 1 ; k2 = 100; k, '::: 10; k2 = - 10 - He nonxozrar, TaK KaK ~ H 
k 2	 , 

eO,llHHaKOBO narrpaanensr. 
x==0,6; 
y=O.8. 

OTBeT: (0.6; 0,8). 

N!47. ~aHhl xoopnauaruue aexropsi el (1; 0) Ii e2 (0; 1).qeMy' 
- -? 

paBHLI KOOp,llHHaTLI sexropa 2 e1,-3 ~2 · 

........
 
el (1; 0). e2 (0; 1).
 

2 el -3 e2	 =(2 · 1-3 · 0; 2 · 0-3 · 1) == (2; - 3). 
OTBeT: (2; -3). 

48*.	 1) ~aHbITPH TOlJKH 0, A, B. TOqKa'X nenar OTpe30K AB B 

OTHOIIIeHHH A:J.1, CQHTaH OT TO~KH A. B~Ipa3HTe BeKTOp ox 
sepea sexropsr OA = ~ HOB = b. 2) AOKa)KHTe, lJTO Me~ 
,I(HaHbI rpeyronsnaxa .nepecexarorca B O,llHOH TOlJKe,KOTopaH 

,lJ;eJlHT HX D' OTHomeHHH 2:1, ClJHTaH OT cooTBeTcTBylOIUHx 

aepmau. 

A. 

B 

_. A­
AX=--·AB 

i\+~	 · 
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- -

,
 

,
 

(J 

-OX-=-OA+-AX-=;;'+_A_(b-~)= (A.+~)·a+A(b:-a)_ 
_ _ _ _ _A+~ A+~-

= Aa+JUl+Ab-Aa _ ~a+Ab 
A+1l - A+1l 

- 'fUl+Ab
Ox=-­

A+'l 0 

B 
2) 

c
A b 

CO 'A 
-=­
ON Ii 

- 1­JJb+Ao-C
 
AO= 2
 

A+1l 
-,- -- 1- 1­

Ho AO KOJIJIHHeapeH AM =-b+-c 
2· 2 

.!.A 
.	 _f..l__2_
 

A+f..l Afl!
Cnenoaarensao, -1- =-1-' 

2 2
 
A 2
 

J.t 1 
liTO II Tpe60BaJIOCb ~OKa3aTb. 

X!49. ' ~Ol(a)l(Hre, lITO npoeKUIDI a aexropa C aa OCb a6CUHCC C 

Koop~HHaTHbIM eexropox el(l; 0) '3a,LlaeTCH cPoPMynoH 

;; = ,,;;-, rae k = eel . 

npHMeM e (x; y), cnenosarensao, ero npoexuns Ha OCb a6cUHcc a 

(K; '0), TaK K8K el (1; O),TO ~ = x· el . ,~: el = x-I + y·O =x, 
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- - -- - -

- -

To ecrs, 3aMemm x aa k , nonyQHM:
 

~ = k·e1 , k =~. el
 

qTO H TPe60BaJIOCb noxasars.
 

x! 50.	 .l(oKa)l(HTe, qTOnpOeKUIDI CYMMbI sexropoa na OCL panna 
CYMMe npoexuaa CJIaraeMhIX sa 1)' >Ke OCb. 

TIpHMeM ;; (Xt;Yl),b (X2; Y2). ~ + b = ~ (x, + X2; YI + Y2).
 

npOeKlI,WI 3THX BeKTopOB aa ocs a6CUHCC al (x; 0),
 

hi (X2; 0); 0 Cl (x, + X2; 0), TaK KaK ~I + hI = ( Xl + X2o; 0), TO~l + 
-

+ b, =CI' 

AHaJIOrINHO, ecna aa, ba t C2 npoexnaa sexropoa at, bOI, ci aa 

OCb opnaaar, TO a: (O;Yl); bz (0; Y2); 

Cl (0; YI +Y2) 

Ii a2 +b2 = c2 • _
 

qTO Ii 1pe60BanOCb nosasars.
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